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OE * angulo incidentia tendentem, viam omnium brevifs * 

e mam eligere, E. G. Ubi anguli BED, AEF equantur; lis 
"ie. . LEG EB ſemul ſumpts, lineis quibuſcumque, pra AF E 

FB ſimul ſumtis ſunt breviores, A puncto enim B demittatub ? 

linea perpendicularis B C: &. fint BD & CD aggales : da- 

cantur etiam EC & FC. In triangulis BED & CED. 

cum latus DE ſit an marry 25 7 latus 3 P 

# Per 4. Er walis CE: 

3 B E D angilo DEC equalis. (0b Arber , 

DEC equalem Angulo B E P, hoc eff} AE F, lines AE, EC 

unam rectam efficiunt.) ' Et eodem prorſi modo lines BF . 

Jualis probabitur linea CF. Cum ergo linea B E & EA fem 

ſumpte, linea C A *quentur : & linea BF, FA ſimul ſunpta, 

lines CF, FA ſimui ſumptis equentur, liquet C 4 e i. R 

1 Per 20.1.1. _— ACF latins, f teliquis * CF & FA minus 8. g 


*. 4 
p Jo 

7 

£4 


00 Contra 
5 — | 


2 09 3B on 122 * W | Fn W 


- ww +a LOO fan AS va» r 


c 
"A ; A * , 
. 


| Liber Primus me” 17 
11 
5 PROPOSITIO xv1. XVI. 
* Fr. 32. Neue ante — 
hibentur. | 


PROPOSITIO. XVIII. 


omni triangulo angulus (4) major eſt, qu Fig: 0. 
| L majors Lateri (BO) — 093 minor, qui | 
15 N A eſſe par B, alias (a) latera BO, AO nen- a Per 6a, 
tur, wy Tomas ar Fog Nequit etiam A minor eſſe quam B. | 
Nam fi A minor eſt, n poterit intra angulum B per 
rectam BF, fieri angulus ABF zqualis A. Tum vero per 6. 
* equales erunt B F, AF, & ſi addas utrique OF, erunt BF, 
FO cquales AO, Sed AO per hyp. minor eſt quam BO. 
etiam BF, FO minores ſunt quam BO, quod : 
1 ET can” = 
us nec minor eſt angulo B, nec 
e quod cr demon: Ls * 8 


„ „ PR 
* — 2 . „ 0 
A ROSE We 5 N f * 
— D 


PROPOSITIO XIX. 


N triangalo latus (30. majus eſt, 1 oppo= Fig. 38. OH, 
| nitur majori (A) 4 : (40) miuus, quod = 
F ; * minors. | 
Eſt converſa prioris. BO non eſt minus LAY 2 
lias per 18. us A eſſet minor angulo byp. 
Neque etiam B A ot 40, the fr J. f A, 
40. 8 at contra {al majus eſt quam 
I Corollarium. Hinc coll; . globum perfefZe politum in Fig tz. 
Plus borixontali perfacte polls . non poſſe, niſi ubi Ter- 
w tangit. E.G. Sit linea AB deorizontale, C terre 
enam, CA terra ſemidiameter tangenti AB I 
"Y Globus ad B poſitus ob gravitatem ſuam, & planideclivitatem 
I oor Pas 4. In triangulo enim CAB, linea perpendicu- 
Lei CA acuto angulo C BA oppoſita, minor oft lines BC an- 
Wu recto ABC oppoſita: atque 4 5 deſcenſus perpeuus oft 4 
ad A in quo corpus non poteſt quitſcere. , Neque aliter flui- 
Y J dorum deſcenſum, atque in ſuper, * ſebericam conformazio- 
4. 1. probamus. P RO; 


_ Elementoruny Ga 
PROPOSITIO * 
Ct ad 4 20 
majora. 


Eſt Archimedi inſtar axiomatis; immediate fiquidem 


Pa- 
tet ex definitione. — FO, quam N 
in definitionibus. 


* PRO-POSITIO. XXI. 
7 4 0 inis lateris AB) intra tri 


(A0, BO) he lateri 
rg 


25 G C) minores ſit; majorem v, 1 
9 Per2o, 1. Pars. Produc AO in F. AC, CF ſunt (a) major 


al 
n 


(40B) comprebendunt.. 
I, quam AF. Addits ergo communi FB, erunt AC, BC mas: 
(b)P er — qum AP, FB. Rurſum OF, BF lane (5) je 
quam OB. Addita communi AO, erunt AF, FB: 
majores quam AO, OB. Ergo AC, CB ſunt malte ma» 
_ jores, quam AO, OB. 


+ Pars demonſtbtur in Coro. 3. pets prima yup : 


5 Ea interim non utemur. 


PROPOSITIO XXIL _ 

X dus tribus reftis (BO, LB, LO) quarum 

L due quelibet Teligns font majores, triangulum. 

conftizuere.. — 

Alſſumatur datarum una BL, atque una ejus exe 

Þ zocepex pro centro, intervallo altrius dere BO deſcribe» | 
tur arcus. | 

|  * Deinde accepta pro centro extremitate altera intervalg 

dare e ge wow Fare Rem h O: RIS) 


: que rectæ BO, LO. Dico 
9 | Demi Pater Ex bree. ; a 
i pPROPOSITIO MIII. | 
1 A 0 


* n. dato (4) 


Du- | 


tatis, praxes angulorum ſunt, 


dato A. Ex A dati 
arcum deſcribe CF. 


| Nee 


g p 1 5 4 % " E * 
W * 
— ay . 4 — 
— 2 * cy 8 * . 
i . 
* 


Like Primus, . 


Ducatur uteunque C T ſecans latera dati * In 
data redn ex Baccipe No. parem AF. Centro 
AC deſcribe circulum : item Drs clatto L. oteenalts FC FC 
qui priorem ſecet in Q. Ex O ad B & L duc rectas. 

Erit angulus LB O par dato A: | 

Nam per conſtr. ee, e amen, Ergs 
per 8. a Þ A mule 


| 19 


e A 5 circuli Nen ex 4 vert rr. 
_ anguli tanquam centro deſcribitur, ut aer Py. ulti- 
ma lib. 6. 

Itaque ut rd cotta BC inter kBAC 
era intexbepens, tot dicetur eſſe 
Et quoniam rectum 


"PX 


ficere gradus 180. & quatuor recti 


"i Ad datum in recta 


cum B angulum 13 parem Fig, 42. 
„ inter latera 
dato, deſcribe eodem 
interyallo arcum LZ: ex q Wee Per 


A & O O duc wg erit LBO 


angul OP U gradus Aahnre. Fit hoc facilli- pig. « 43. 


yen wt corneum trauſparemtem, in 180. gradus 
12 Centrum ſemicirculi fupra P verticem an- 


guli, & ſemicirculi radium P L 3 PQ. Ar- 
oſtendet, er 


_ fit datus 


42. jugs femme Per O ex 
= dabit OPL graduum 42. | 


wo — 7 nts pots . un yup. 


PRO: 


20 


fit A. 


jorem baſi (BC.) 


| majorem. 


: < "Oe — n „ _ „ 
k als. ed Rs 2 1 - 4. * 
% % as « * » * 


Elementorum Geometrie 


PRO POW TIO XXIV. & XXV. 
I duo (BAC, BAF) duo laters: 


(BA AC) d (BA, A alen 
alteri, aqualia habuerint ; unum vero an- 


at altero (BAC; ) habebit quoque bafim BF mas} 


Et ſi bam majorem lauern, habebi — 


Centro A deſcribe per C circulum; Þ tranfible per F: : 
AC, 3 2 cadit ſupra C. 


W BEFea mr a 


. e e 


AC, hoc 
a * 


ersma BCF] (a TOLE:. BF oppo ma major CF — 


*. 8. duo triangula (L. Z) dues 


Fig.84. 


jor eſt quam B 
bee £ E 


PRO POSITIO XXVII. 


quales habueriut, alterum alteri, (B i F & C 
N I,) & unum latus uni lateri equale 
ter equales:angulos exiftit (at B C FA,) vel quod uni 


e aur ( Ac, HE — 


Ponantur primo ebene BC, FI, inter zqua- 2 


les angulos poſita: tum vero reliqua etiam omnia * 


eſſe demonſtratum eſt in ſcholio prop. 4. 1 
„ AC, TOE B& F 3 
anguli p-. Zquantur 
2 L wales erunt per coroll. 9. 
— np 1 


, Thaletem ſecuti, diflantias in- 
acceſſas metiri ie E.G. Sit AD linea inacceſſa : cui a 
punitum A erigatur icularis AC. Fiat Angulus ACB 


angulo AC D equalis. Linea AB acceſſibilts, erit linea AD * 
* Ek.. | 


ills lateribus contentum (BAF) majorem ha-? 8 


a 
4 * — — 04 — _— 


& Nadim C.] 1 9 | 


angulos duobns . 


5 vel quod a 1 | 


 PRO- | 


tem interni ſimul (ALO, COL) 


iſo ſolflitii eftivi die perpendiculariter i 


” Liber Primus. | 
PROPOSITIQXXVIL e 
daa 'reflas (AB, CF) parallelas ſecuerit Fig. 45, 


I 
8 refla GO: erunt 1. æquales alterni 
(RLO, 29. item BL O, COL) 2. externus 


(GLB) interno ad eandem partem (L OF 
(item GLR igff LOC.) 3. Duo ad candem par- 
s duobus 
; eff >< 


recti: item duo BLO, FOL duo 


be 


I. Bis, Bx OS: duc perpendiculare OR, II 
hx utramque parallelam F perpendicu & (i) Per an 
e 6. inter ſe æquales. quoque =: H: 


RL, QC O. ” 18 G 3 

mutuo zquilatera ſunt. O, OL 12 Per 8. If. 

Sa ener n 8 C gl oppoliti, 8 0 - i 
qud 


erat primum. . alternos hs 


_ BLO, COL oe ig eſſe am quia tam BLO, ALO, 


770 COLFOL wm (0 (d) duobus rectis; erunt BLO, 105 g 
OL, FOL. Ablatis ergo zqualibus & * | 

RLO, Tor, > tr qui BLO, COL etiam zquales. - 

2. Pars. GLB e (e) oppoſito RI. O. . 
Sed R LO æquatur per 1. partem I. OF. Ergo GLB exter- cn 
* æquatur interno LOF; quod erat alterum. 

3. Pars. AL. O per 1. partem æquatur FOL. Atqui FOL © - 
cum COL (f) facit duos rectos. Ergo etiam A. O em gro 
COL facit duos rectos. Quod erat tertium. | 


Cotoll. Hinc, Eratofthenem imitati, Telluris ambitumm metiri 
diſcimus. Ille enim obſervavit Solem Siene, urbi ÆHpriacæ. 
e: > em 
ie gnomonis ope invenit Solem ab. Alexandrie , urbis etiam 
3 ſub eodem fere meridians ſite, vertice gradus fere 


| ſeptem cum quinta gradus ediftare: at ue urbes iſtas fladia 
$000 crrcater diſtare novit. 2 . propoſitionis amòi- 


tum terra hoc modo definivit. Sit A Siene; B Alexandria, ubl Fig. 8, 
gunmen ” pho horizonti is: Sint DF & 45 G 

radu Solare: quoad ſenſum paralleli; D A radius a 
horizonti Sienenſs pe pron army, x ph centhum terre tranſiens; 


EG vero radius horixonti Alexandrino obliquus, per aff e 
| apitem tranſiens, & curd gnomone nngulum GC F graduum 77 


contmen;. Cum pero nl G CF equalis fit angulo alterno 
3 AFB, 


AFB, cujus menſura arcus AB graduum 733 23 
ambitum hac analogia Winvenit : Ut ſe habent gradus 73 


ad ſtadia gooo; Ita integer circulus graduum 360 ſe habebit ad. 
2 9 20 ; 9 telluris iiſdem ** eren D©.E,1 + 


PROPOSITIO xxVIII. 


. * C duas reflas (AB, CF) ſuans rell (GO) 1. 
| akernos angulos (AL O, FOL) — fece- 


* erunt (4B, CF) paralkle. 


| $inegas, ft ego ain XI. 2 per pundtum L ad cr pa | 
* Per prac * (G angulus X . O par eſt alterno FOL;: Tod fieri : 


non ny l ALO par fit eidem FOL, - 
PROPOSITIO XXIX. 


| Ines. Cr T7 reflas (4B; CF) Kean: rela (oo) 2. c 


Fig: 46. 


cerit externum (G L) 


0 vel duos ad eaſdem partes intermos ALC. 


COL.) pares duobus wu, erunt (AB, CF) pa- : 


rallele. , 


a& 4 ——_ 4 


Per IF. SLB zquatur 8 sed 


hyp. GL B æquatur LO F. etiam A IL. O æquatur 
* N LOF. (a) AB, CF ſunt 


Deinde COL cum FOL. facit duos reftos. Sed per 675. 'Y 
idem COL etiam cum ALO-facit duos rectos. Ergo ALD, 
Y Fer rec. FO L. berni * ſunt. oye rurſum AB, CF (4) funt . 


PROPOSITIO. XXX. 


"4. | 


dam rectam D eren ine oper 


x fob yr pater' omne —— 


I7 due rele (4B, CE) for parallels <4 * 


_— 


. ov 


© wy 


pe” od £ 


(Tapes, Ke eit () Ages 


pundtum A fiat (d) LAS par ALF. Kd (4) Pray, 
AS parallel n e F 


8 820 4018) ten l n 80 10 ) ke gu Fe go, 


—_— t anguli duobus rectis minores. 


nores; fiant C B A, XAB duobus rectis Eruntque 
BC, K (e) Paralidæ. Affen Affutn n eg per 18 2 no- (e) Per 25, 
tum inter rectas AD, A in i froducas duct gl 


** 
one) Per 27, 


72 Fer 27 25. 


LDN: TIE 38 
CF r Exgo n par en * 
CF. {i (ec) 5285 ; | 


PROPOSITIO IXI. 


puntth w. (4) ralltans aun. als 4%, 
"a datans A 
Ex, A 27 og utcunque "AL, aut — Fe.“ * 


= ut iet & 28. cum 
FLA ſint æquales. 

Praxis: ducta A L, 3 FA OL aber Ic 
tro A eodem intervallo arcuũm OX; ex 30 
IQ: Per A & B r | 

. 29. | 
o quopiaen Þ = 


Sao, 


\ Emonſtrata j Jam igitur eſt m « theorla indepen« 
denter ab axiomate, qu Eaclides, ejuſque _ 
aſſumunt minus recte; cum non fit axioma, ſed theore 


DE 


internos ad exffleth partes (B AD, -ABC):&uobus' redtis 
minores, rectæ (B C, AD). concurrent verſus eum en, 


Quoniam pat hyp. CBA, BAB duobus wa ſunt mi- 


ſe aliquam ad AM p. N puts ! ſit quam 


"majoy 
AB. Accipiatur iph 7X ils AR, Judge ZR. Quo- 
niam 


. 


24 | — — | 
* niam AR, ZX ſunt parallele, erunt (4) alterni X ZL A. 


x 4. 1 RAZ æquales. Sant mater autem & latera X Z, Z A la- 
cb) rer 4. 4 175 RA, 3 Ergo —_— 57 694 5 
e) er 28. XA aur BE of para unt. 1 AX 
2 etiam ad AX. Z & BC ſunt (d) 
e g Men BO & ad RZ, & incluſa tri- 


age Ak Z. 2. Lars cum produci in infinitum poſlit, neceſ- 3 
ſario occurret aiquando refhe AZ. Nam neque evadere 


lixiſſima & multum ſa: Procli nititur 8 1 
qua ra nam p glam ſecans, etiam alteram ſectura - 
ſi atur. — Art NR Ok 4 

bone datam ad def . N : 


fig. 30. tet rextas ada Nn boncmrere; de quo dubi- | 
n: pot terat ab rationem allatam ad def. 36. Sint rette f 
non BC, AZ. Duc AX'parallelam ad BC; crunt 
| A. XAB, A duobus rectis (e) zquales. Ergo ZAB, CBA 

„ e N minores. Ergo per theorems jam demon- |. 
. ſtratum BC, AZ e | | 


PROPOSITIO XXXIL. 


Pars * 5 

Fit · 51. Minis trianguli externus quivis angulns ( FB ; 
dnobus internit oppefitis (A & C) equaies et. 

H ter 31. Per B duc (f) BL ad AC. duas = 
| ma lelas BL, ike FA, crit externus as = i 
. A 822 e uia eaſdem BL, AC ſecat 
RG, evi BC ſibi alterno C (h æqualis. Ergo 


etiam 
e e a urique fil A & C. Quod era d 


. 


0 , roll ws 7 


| Fig: $1. : I Xternus lus (FBC) quolibet internorum oppoſito- f 3 
C, major eſt. 2 
Fig. 39. 2. oy (C& AOB) eandem baſim N * q 


Pro- 


_ tium, major eſt (ADB). qui intra cadit. a 


2s 


Liber Prim. ug 


Producatur enim 40 in F. AOB per hanc major eſt ; 

uam OFB; e major eſt quam C. 
AOB multo maior eft quam C. 8 

3. Si ab uno puncto (A) in. unam rectam (BC) incidant Fig. 55 | 
duz re&z, altera (AO) oblique, perpendiculariter vero altera 
(AF;) rc cadet verſus es acuti anguli AOB. Cadat e- 
nim, fi fieri ꝑoteſt, verſus obtuſum A OC; puta in Q. Igi- 
tur acutus AOB erit externus, reſpectu recti AQB, * 
inde ilo major per corol . e 


PROPOSITIO E wy 
PARS-. II. 
ab ine nnd ang, . 50 


GA 180. 


9 in F. 88 FBC Fig. 52, =y 


duobus internis oppoſitis AK 2 (4) eſt. Atqui (5) (4)Per1.per- | 


FBC ru] CBA efficit duos rectos. Ergo etiam duo A & . 


C eum eodem CBA efficiunt duos reftos. Quod erat de. Geng. r. 
monſtrandum. | 


Aliter. Ducatur HM paiallila_1ateri AC. * Anguli alterni Fig. 53. | 
r > mp uam N, C æquales (c) ſunt. Sed O, Q. N con- (rer 5. lu. 
ficiunt (d) duos rectos. ä A Glee calive con; (d) corell.r. 
» ficiunt: Gang Era Cement SOR _ LL 


zue 0 
4 


* 4 * > As * * of * a 
#523. «#4 1 > l 5 Ny \ * * > 4 
+ 8 a . - by "I... * * : . ** 
* F 4 2 - 


4 anguli cu r eile qual int bes 
| fg oa ng jus 9 23 


4 $ in triangulo wanis weg, [axe agr. oft, reliqui 
t acuti. 2 5 
6. Si in triangulo ion pos wk 5 
——— g 

In rilgngalo eee, qui acer dugbus relquis, e 


'% Cum ur gu gradui fit unus angilus, — 
Wr © » anda Et cum ſcitur _ 
quot 23 e aut eorum ſumma, ſeitur 
etiam uot gradus efficiat tertius. | 
9. um in uno triangulo duo anguli oh ; aut firul, 
æquales ſunt duobus angulis aut nu] in alters 
triangulo; etiam tertins erty 89 r 
Cz 10, Cum 


- L.- 
mers, TR 


IP > ok 5 ai Fs bers ba quæ ex 2 5 : 
EN P (A) ad rectam . oniam enim = © 
: an ep the ell. 40 * 


4 


Sd: [6 wa 


es > cation 


i 4 werticsYila: 
_ laris vera. Angulus autem extern | 


+25? »-- - 


* 
s 


- 
ou e 
„„ * 
, - b 2 
. 34 * N 


"cops x ; * 


2 SORE + ff { e's 
2 | uinß 
- I : * . 1145 8 
1 ern quaty vor Gina 
% * * 


2 


85 
by 
* 
1 


ſi tos os 5855 rectam BF. hæc qua- Ny 
ED : = ſecabit , quorum agel ſimul 
4 * — quatuor. | (ﬆ) Per 32. 


| Theortma. ; FO . 


Mnes Gmul anguli cujuſcunque Kaur: redtilines cont: Fig. 57. 
O ficiunt bis tot rectos demptis er, quot ſunt Kte- 
"BY ovis ao A m, ducantur ad omnes f. Mo 
= prog CAITD vo bo kg 3 
EE triangula ( ci- (b). Per 37. 
e rectos, ohn mul ticient bis tot rectos, quot /- 
t latera. Sed i circa punctum A, (c) conficiunt qua- 0 — Fl 
tuor rectos. Ergo ab 3 triangulorum . 13. . 1. 
angulos circa A, anguli + componunt afigulos . 
| gr, gnk e ie tot reins, Leue quatur, Nee kt 


omnes n Heal, wailiness figuras * 
2 ngvlo * 8 * 


"Praxis. Duplica c inato à prod ucto aufer 4. 
eee 


3 


Fbeema 3. | "7 


bigs Gn een abut en mg ins ens Fi 8. 
0 conficſunt _ — 

Nam a , cum _externis 
conficiunt duos (4d) W go interni ul omnes: (d) Per 13, 
cum omnibus ſimul externis conficwnt bis tot quot“. 
ſunt latera figur. Sed (ut in praced. oſtendimus) interni 
ſimul omnes etam cum quatuor rectis, efficiunt bis tot 


8 recs gut fue ies igur 8 
n ne hæc wende reftlinearutn 


reins wy 


. * 
. a” 


1 n 


5. 4 


28 Elememorum Geometric 


1 Ergo te) baſes BE, AC ern 


PROPOSITIO XXXIII. 


1 as: rettas equales & parallels (AB, CF) f 
- jungant dus alia (AC, BF,) erumt etiam ille 
equales & parallele. 4 

Farallelas AB, CF ſecet AF. Eruiit in triangulis 5 : 
(er 27, Alter, anguli BAF, CFA (4) . Ponitur autem 1 | 


Fig. s. 


mum.) Et anguli ad bafim AFB, FAC ſunt zquales: av. 

| pioinge AF incidens (0 ke. br ae alternos AF 2 
æquales. c t etiam : * 

Quod erat 3 


F. 87. Corollarium. Hine Montium tam altitudines ſupra bori- 4 
5 Lontem, quam lineas horizontales metiri diſcimus. Sit 430 
latus montis, cui ingentem normam, aut quad norms © . 
uſtar of, ADB. Erit AA HB, & DB 4H. Þ 
Applica deinde inferius 4 pn B ud — C. Erit itidem © 
EB equalis CF, & EC equalic BF; atque ita Laus | 
Horixonti 2 15 FD. BE, &c. fimul addita, dabunt lineam 7 
horizontal & laters perpendicularia BD, EC, Ge. 4 
ſimul addita, 2 ren fo 46. 4 
Lo (2.) Hinc etiam Pg" compoſitionem . diſ—-— 
cimus. Impellazur corpus ad 4 poſtum godem temporis mo- 
mento, vi AC ſecundum lirectionem late AC; & vi AB ſe- 
2 direthonem lines AB. Ex conſunct ions virium dia- 
gonalem AF deſcribet. Her ag? patto noutra virium mura- 
ruri Corpus enim ad F. eque diftat & bling direflionum utriſ- 
que AC, AB, ac ſi vi e | ſols impulſum eſſer, quod oy | 
nullo alio puncto by Hoc autem corallarium cum 5 


1 per 28. 


s. 


nomenis Abena, i/que Mechanicis adeo congruit, ut 2 
Newtono tanquam Philoſophia G Geometrice 7 me- 
Tito habeatur,] . 15 


PROPOSITIO XIV. 


* 59. allelo e oppo Beyc + uli æquan- 

y COP Pint ipſnmque 4 diametro as 7 

r Quoniam AB, CF ſunt 5 — ed 

err ay op, r e B AF, CFA (e) æquales. Item quia AC, F 

7 4% Þ er CAP. in eaſque incidit AF, erunt (g) al- 
AF, BFA wquales, Ergo totus | BAC toti BFC x- 

| Nya, | | pe 


FA 


jualis eft. — oftenam B & C wquls fl 


erat primum. 
| Quia vero jam oftendi triangula Q, R, quz unum latus 
1 commune habent, etiam lateri AF adjacentes - 


les, nimirum BAF ipfi CFA, & CAF ipſi BFA. | 
Era ( RN AB * FC, & BF ph CA, le 
* ipſa 


theoremate, 8 like 2. Fig. 60, 
facile elicitur dimenſio pe gm 
producitur ex 


= contiguorum AF, AC. Sit exem Ty pe. 
: um 8.AC, 4. Duc 8. in 4. proveniunt 32. IG 
Quadrati ver area habetur ex und litere (FI) are 61. 
| | wuſipicato: ut $i latus (FI) ſit 5. 80 due y. in ſe, pro- 
veniunt 25. pedes quadrati pro area quadrati 
Demonſtratio ex hac prop. e per ferum divi- 
 hones parallels. 
Corollarium. Hine Geodata agri þ 
1 Sit enim ABD "nay 
AD ejuſdem diameter, froe linea ye ; cuſs punctum 
medium it F. Due Tins , ns Je. pur pun: 
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parallela lateri A B, & r 
tum BL in quatuor parallelogramma, quorum duo circa 


circa 


danemun exiſtunt (RF 
S 7 
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mum OL eſt. uod petitur. 
(b) Per f. Nam OL (6 zquatur KC, hoc ell per : 
c) Per 13. dato triangulo V;z & eſt ad datam O55 


ts FOS ROC, hoe eſt per | * 

| Seholium. Continet hac propoſitio Geomerricam quandam 
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TE 1deſtquad FL. K. 2 
+ - OL 


quad. FO 


[Sit numerus ie 4 in partes 7 & 3 ſectus. 
10 K 10 = 1oa 4quale eff quadratis partinm 7 


ratum 


D 21. Et hinc pender radicis quadratice extrattio. 


Fig 19. 


; | "(28 


Corollarium (1,) Hinc hiquet parallelogramma circa diams- 
trum quadrati O I. H K eſſe quadrata. 21 
(2.) Item diametram cuſufvis e ejus angules biſe- 


care. 

3. Vadratum lines dimidia eft quùdrati linea integre pars 
quarta. Reflangula enim & quadrata in quatuor aqualia 
quadrata deſinunt: uti in fgws videre eft.] 


?PROPOSITIO v. 


7 We ) as ſuerit egualuer (in R) & 
(in S,) erit rettangulny "fub in- 

„ 3 (OS, SY) contentum, una cum 
ato partis intermedia (RS) * quadrato di- 


Ef 


2=49 
GS 3 X 39, & duobus rettangulis 7  3=21 8775 


/ 


* 


e quad. RS 


Liber Secundus. 


Rect. QS X (4) K. rect. QR, 8K 7 
rect. RS XR 8 


Atqui ob æqualitatem rectarum Q, RX 


Rect. QR, SX a. rect. RXS, 
E. (6) rect. RS X 
uad. SX 


| | unn. | 
Ergo rect. QS X. æ. rect. RS R/ 


rect. RS X( ſeu QR. 
quad. RS 


ky SXE 
. RS. .- 
Addatur utriſque quad. RS. habebitur, 
Fret. QSR rect. RSX) id eſt 0 
X. quad. 8X (c) quad. RX 


43 


[Eft enim DH rectangulum ſub partibus inequalibus, & L G Fig. 20, 
 Ouadratum partis intermedia, & RF Quadratum dimidie, 
> ob rectangulum Q rettangulo SF æquale, 


& reliquum 
|» ſpatium utrinque commune, liquet propoſitum.] ] 


| F ig. 7. | 


(a) Per 1, l. a. ; 


(bJPer 3. l. a. 


(c) Per 4. 2. 


[Sir numerus 9 ſecthu- equaliter in 4 & 4, aue inæquali- 
ter in 6 3. -Erit rectangulum y X 3 = 15 una cum qua- 


drato i X I I equale quadratos N 4 16. Aique hinc v 


I recta (AB) fit bifariam ſecta (in C.) 
adjiciater (B F;) erit rect 
lum ſub tota compoſta (AF) & adjecta (B F) con- 
quadrato dimidis (CB) æquale 

2 ex dimidia & aAdjecta. 
[Eft enim AN redangulum ſub tota compoſita & adjecta; Fig. 21. 


FR, 
— 


rela 


tentum, una cum 


quadrato (CF) c 


 PROPOSITIO VI. 


quadratioarum ad fectarum extractio in Alge- 


eique Fig. "= 


1 


KG quadratum dimidiæ; C E vero quadratum compoſite ex 
 dimidia & ad jada. Et 0b reffangulum HE rettangulo AK - 


Adde in direcum L A, 


liter in 3. 


, li ium | liquet pro itum.] 
r 
libus AC, BC, æqualia tur A L, BRN erunt totæ L C, 


. FC b ial _ 


ua- F TH 6. 


LF ſecta erit æqualiter in C, & inæqua- 
ki rect. LBF | 
cum & 
0 quad. E 0 


(d) Per prace +6 | ; 


Sed 


- 
va* 
P 


9 
* oy 
3 5 
* 3 


; Fig. 23, 8 


Fig. 7. 


Elementorum Geometris 


Sed ob æqualitatem rectarum LB & AF 
e. LBF. X. rect. AFB. 
Ergo rect. A FB. E. quad. CF 
quad. CB. | 


[Sit numerus 6 ſettus equaliter in 3 & 3: eique addatur nil 
merus 2. Erunt rectangulum 8 X 2 = 16 & quadratum 


3X3 Y equalia quadrato 5X 5—=25.], 


Fig. 2a. Corollarium. Hinc, cum Maurolyco, ex obſervatione unica 


Telluris diametrum metiri diſcimus. Sit AD montis altitudo 


notn: & AB linea terram tangens menſurando nota. Lines 

DE bifariam droiditur in centro C, & ei linea DA adjicitur. 

$a. Unde Rectangulum AE, AD, una cum quadrato DC equale 
747-1" off quadrato AC. Hoc eft * quadratis AB, BC. Ablato ita- 
que utrizque quadrato C D vel CB, relinquetur rectangulum 


AE, AD equale quadrato AB. Dividatur ergo notum qua- 
dratum AB per notam montis altituginem A D, &. Qnotiens 
dabit lineam AE. A ua ſubtrahe notam montis altitudinem 4 


AD, reliqua erit linea DE telluris diameter. Q. E. L. 
PROPOSITIO VII. 
Fig. 7. | 


dee, (AC, ) 
tota (AB) & ſegmento dicto (A C una cum qua- 


* * 


drato ſegmemi alterins (C B.) 


continentia, liquet propoſurum.} 


EI HL; & GB quadratum pattis alter ius, idem ſpatium 


quad. AC 
| quad. BC 
uad. AC. erunt 
uad. AC N 
quad. AC quad. AC bis > 
1 - quad. BC 


J quad. 
chose Arui rect. BCA bis cum quadrato A C bi 


Adde utriſque 
| . A 


zquiatur (6) 


bis ſubſtituamus BAC bis; erit. 
5 CQuad. AB. E. rect. BAC 1 5 


5 J recta (AB) ſuerit urcunque ſecta (in c) - 
runt quadrata totins (AB) & ſegmenti alter. 
equalia bis rectangulo contento ſub 


; * 
1 


[Eft enim EB Quadratum totius, & AL Duadratum par- 1 


angulo BAC bis. Quare fi pro BCA bis & quad. Ac 


Sit 
U : I 
% : 7 is * 


Liber Secundus. 45 
[Sit numerus 13 utcunque ſectus in g & 4+ Erunt quadrata 


13 2 169: o RISE 
n . ] . 


SQ PROPOSITIO VI. 


182. refla (£2 ſuerit ſta bifariam 005 J) eiqus Fig. i. 
recta adjiciatur ( FO;) erit rectangu- 

lum 7770 22 bs (LI) dimidia, & (10) 

compoſita ex ſecta continetur, quater 

emptum, una cum 3 adjette (F 00 equale 

' » quadrato totins compoſite (L O.) 


> |. [Eft enim A L quadratum totius compoſite: continens + ing 
l ſub LI & 10 quatuor, (nimirum DR, B 
1 N LR & M nul additis conflatum, 
. ratum HE 25 li fatum.] 
122 10. (a) L. . Fü Fg. 8. 
quad. IF quad. FO | | 1 
hoc eft, quia ex byp. FI, LI funt æquales, ac proinde 
"Inn LI, & re. OIF eſt rect. OIL, ſu LI 


. quad. IO. E. rect. LIO bis 
f 1 quad. LI quad. FO 
1 8 utrique equalibus adds c. LIO bi. Erit 


quad. 5 
quad. LI | 
' rea. LIO bis 
. id eſt FEEL 
00 quad. LO. 2. red. 110 bi) (b) rer & La. 


[Sit geo br 863 eig we ae, 
numerus 4. oO 3 
e, 85 X4= 16 2 2 6X 16= 256. 


"PROPOSITIO. A. 


I refla (AC) ſit diviſa bifariam (in B) hs 6 
non bifariam (in F,) erum — * 


* 
— 


* 


*%..4 n \ 7 * Ld; 3 A 8 
1 3 A nne 
” > f 
9 1 


46  Elementorum Geometria „ J 
(AF, FC) dl * donde 


| FT See (BE). 
Fu. an. [S on 2 B A. Unde babe 
Aructione T0 » Erunt linea AB, BE, BC 
 quales: 8 22 EG, G males AEC, 452 
22 GET DF Cretti: Anguli vero A EB. BEC, ECA 
rer. lt. C F, E . Dude AE quad quadratum * duplumer 
ati AB dimidia. E quadratum, duplum quadray 


vel B F partis intermedia. ——_——— 
Ar # quadraro 4 ©: 25 e & 13 
C partinm inequalinm. 1 5 


AF. 4) rect. ABF bis 
* 0 An 


1 ABF of re. CBE, quiz an denen : 


cb) Per 7a. 


ui (6) CBF bis cum quad. FC a 8 8 0 
Wi << AB, BF: quare fi hc illis. ſubſtituas, erunt 


uad. AF. E. quad. AB 8 
** F c quad: A 1 
quad. B F 8 

® quad. BF = 

Id eft in 

. ABT, F 

al 


[Sit numerus 32 ae aqualiter in 16 & 16; Gi Inequia- : 7 
liter in ac e 12. Hun quadrata 20 (20 400 & 12% 12 
= e 16X 16 =256 NK = 16. 


pROPOSITIO , 


I rela (FI) fie biſecta, ( in L) eique  quedem 1 
recta adjiciarur (10 3) erunt quadrata totius 
com- 


Fig. 10. 


= 
15 


* * 1 
& « ” 4 at 4 
424-4 50 £446 88 
n 
2 
7 
43 
L. 


Sela * 7. uy. 


* 0 * * 3 , 
* > 2 4 4 <A 5 2 N 


Liber Secundat. 
compoſite (FO) & adjetle (10) dapla 


run. que 


trato- 


ſuper dimidia ( FL) & ſaper 
(LO) compoſita ex dimidia & adjeita, 


i baud 


* a canſtructione priari haud daffimil;, ra mon- Fig. 26, © 
* quadratum, duplum * eft quadratt FL — c 
EG quadrat * duplu quadrati E Qvel L Of compoſite ele, | 


* dimidia & adjecha. Quadrata vero FE & EG equalia ſunt 


* quadrato FG; hoc eft quadrato FO totins te, 8 
es vel OI 2 E D.] — wy 
jiciatur in directum QF, æqualis IO. Quia ergo etiam. 
ui. quantur = hyp cot toe . OL, OL, equi, ” 
proade QO dies eſt f.. & aliter i Sn 
| 1 1 Q K. (a) paring 0 Per prox. 


I eft 1 FO, & uad L > quad. LO, 
> 71 A FL 5 + 85 


uad. Fo. K. 
ewiges 10 quad. hand f.. 
u namarus 40 fen aꝗqualiter in 20 & 20, eiqus add 
tur numerus 14. Erunt rata 54 X $4 = 2916 
14 X 14 = 196 dupls — 20 K 20 400. & 
34X 34 = 1156] 


'PROPOSITIO xt. 


5 reliam (AB) ita ſecare (i G) 1 nelle ru 1. 
angulum (ABC) ſub tota & uma parte cauen-—- 


tum, equale fe quadrato partis religus (AC.) 
Ex A erige p icularem'AF parem AB. AF biſeca 


in X. Duc XZ; cui ex FA 1 
ſeinde X I. Tum ahſcinde AC 2 


Perficiatur * BAF S, & 8 — 


culari, perfi ER oque rectangulum FILO. Quoniam 


FA ide ſein TAL Erie 0 
Je FLA. ö 04 

quad. uad. X A. 5 
id eſt 55 


E. (e) quad. x B 1 
N Oer confer. 


A. (d) quad. BA x 
Bas 1: 8 
Aue 


— ut * 


| He. 12. 


(a) Per 47. 


ls 


(c) Per 47. 
> 47 


L. rrigno obtuſangulo (ai C B, ) quadratum * 


lern 7 


tere alterutro obtuſum angulum (Ac B) continen- | 
tium, in quod, cum protrac tum fuerit , cadit per- 
pendicularis (AF,) & ſub 2 intercepto ex- 


terius latere e 
gulum. 


f- U. Sed quad. BF eſt (6) zquale quadratis FC, CB, & rel. 
BCF bis. Lego © hav Gabllws ins goed. BF; erit 


Elementorum Geometrie 


Auferatur utrimque quad. X A. Erit 
rect. FI A ſeu FL. &. quad. B A; id eſt AS. 
Quare ablato rurſum communi A0 | 
Erit AL. X. CS 
Atqui AL eſt quadratum AC, cum Al, AC ex conſtr. ut 
& CS elt rect. ABC, cum BS fit par AB. Ergo 
—— — AC. Datam * 


Ae 


1 10. primæ hujus librs v verz ſunt, etiam in 
numeris. Hæc 11. numeris explicari non poteſt. Neque 
enim ullus numerus ita ſecari poteſt, ut productum ex toto, 


e 


in partem unam, zquale ſit quadrato partis reliquz. Porro 4 
mira vis eſt hujus crack, de qua vide prop. 30. l. 6. 


PROPOSITIO XII. 


teris ( B) obtmſo angulo (C) oppoſitis quadrata la | 
um (AC, BC) ke rebt. 1 
(BCF) bis, quod - comprehenditur ſub (BC) wh 


ah ar. 


Quad. AB. K. (4) Fr AF 7 
quad. BF 


Quad. AB. &. quad. AF 
| quad. FC 
quad. CB 
4 ap've rect. B C F bis | 
t ui uadrata * uadrato c AC. Quare ; 
hoc ws His ſubſtituto, erit it! * , 00 
Quad. AB. &. quad. AC 
quad. CB 
rect, BCF bis 


View, "wa * . PRO- 
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PROPOSITIO XII. 


IN triangu who quocunque ade ) quad mum la- Fu. 15. 10 
teris 22 acuto angulo (C) oppoſiti, a qua- 
Fes laterum reli a (AC, IC) exceditur 
reflangulo (B CF) bis, quod continetur ſub (BC) 
Leere e acutum angulum (C) comprehen- 
dium, in quod cadit perpendicularis (AF) ab 
in} pete (A;) & ſub (CF) imercepta imer per- 
þ5 ind (AF) & acutum angulum (C.) 


” 3 A 5 
o 
- 
2 oy 


Quad BC. 4. (4) rect. * bis (0 

1 Et Quad. AC. (8) a. 18 = 128 
| 1 e BC. A. rect. BFC bis) | 
* fimul ct quad. BF - it 
wie” | quad. F C bis 
41 quad. AF. | 
4. At qui ue BOP BFC bis cum quad. FC bis zquatur (O 
. rectangulo BC F bis. Ergo hoc p pro ills fubſtituro | 
1 & 8 2 BC. K. — BCF bis? 
& RE quad. Ac. quad. 1 os 
- quad. AF. 8 
„ eke rte AF, BF, ſunt (4) quad. KB. e bed 8 


Quad. BC. K. rect. BCF BE - 
* Z quad. AC. quad. AB 

hoc eſt, BC, AC quadrata comme quad. AB rectan- 
gulo BCP bis. 


| Corollarium. 
Yau eſt propoſitio licet dicularis cadat extra tl Fü. We. | 
| angulum.. Demonſtratio eadem eſt. | Vel brevius 1 
F ſc: Ac == (e) ABq + CBq + 2 CHF. Ada: utrinque py, 1.2. 
Cg. AG Se +2 Cq-j 2 CBF= = (t) . Por 2 
N 270. * D.] 


Scholium. 


Er hac & 47. lib. 1. babetur dimenſio cujuſcunque tri- 
9. guli cujus tria latera ſint nota, licer aream habeat 
. imperviam. Horum quippe theorematum beneficio innoteſcit 


Pere 


n oi _ * 9 
2 „ FS * A 
F * 8 


50 Eltmentot'un Geometrie FI 
3 etiamſi cam impedimenta loci non ſinant de. | 1 


ſignari. icularis autem multiplicata per ſemiſſem 
teris, en dal t producit aream trianguli, ut patet ex ſho. | 


lis 2 1. 1 1. 
ho ige . 2775 Wan A CB nota habens latera. G. ö 
„ icularem A F ex dato angulo 


ee AB act» C oppoſiti, aufer ex mm 
acute oppoſiti, aufer ex ſummaa 
AC, CB. Per 13. reſiduum erit 8 1 
/ 


CE bis. Refidai milſem (hoc eſt 
divide per notum latus B C. Proveniet e Ef. 
tum rectæ CF aufer ex quadrato AC. Reſiduum d 


| Mp” oem AF, (4) AF, cujus radix quadrata dabit perpendicu- | 


* Obtinere id ipſum poteris etiam ex p. 12. Verum 13. ſuf- 4 | 
ficit, cum in omni triangulo perpendicularis ex aliquo angulo | 
in latus oppoſitum, ing criangulum um cadat. 1 


„„ PROPOSITIO XIV. 3 
Fig. 16, D. Ao reflilineo ( 2 " Y equal quadratum con | I 


* 2 fac æquale 5 nn 1 

1. 1 CI, elves QXP IA, ſy fi æqualia fuerint, ipſum } 
ri  quadratum q uod petitur: fi i Ant, latus maus 

* donec AL fit par A C. IL biſeca in Z; 
5 L deſcribe circulum, & CA. 

nec „ EOS 7 in B. 9 edle Ab 1 
catur —— LB. Quoniam 1 L. ſQa eſt bifariam " 


in Z, & aliter in A; erit 23 

(c) Per 5. | TTY K. (e) quad. ZL: hoe eſt 44 | 

(d)Þerconf, e 4. (d) quad. Z B: hoc eſt 7 
(e) rer 37. K. (e) quad. Z A 3 

yo | quad. B A | - 

| Alto itur u 3 Z A communi, remanet 

: rect. AL. &#. quad. B A. 9 ol 


hoc eſt, quia AC, AL _ _ erit 
5 rect. CI. &. 
(f) fer confr. Id eſt (/) rectil. QX Z. 


Scho- 


Liber Secundus, 
6 


Scbolium. 


ſtructio Euclidea requirit, ut per 45. I. 1. rectilineum 
reducatur ad redutio cum . 
—.— ſit, fortaſſe problema abſolvetur hunc in "0 


"Reftineun datum reſolvatur i in tot 


quadrangula (2. 
quot poteſt. 5 uadrangulis fac (a) 
Si 2 (ut — 8 i 


) Wi 


. IL Ä ůu—e = @©_ccros -r, ]¾Nͥ˙=¾ hs 


N 
1 
5 2 
: % 
: 7 > 0 2 2 
Fe 25 
ke 2 : 
R - 
"JD \ 44 
* * 9 ＋ % 
Wu DA 2 
1 5 : 
© 1.4, 5 4 
+ 2 97 
5 L wh 
- 
; 


—— 
2 -. 
we 
— 
* 


ELEMENTORUM 


LIBER TERTIUS. 


+ 


ErfeRiſſime inter planas figurz proprietates funds. 


* * 
5 5 
9 « ; I 
n 
* 


hoc ſolo innoteſcit e he ov re 
admirabilium per Math 


mo. Theoremata Uhuſtriora fant 16, 37-3 31,3, 35.36. 


Cope liber hic circuli pr 
* „ Tf extra 


 Cantinen, & ſe mutuo, aut lineas retias rangentium a 
mes 6-4 


elementa ; cireulorum adminiculo FRY 
a mare, enen. 
| DEPINITIONES. 
C quorum diametri ſeu ſemidiame 
tri ſunt 
; VT 2. Recta (FB) cru tangere dicitur , quz cee & 
„ occurrit (in B) ut tamen produc̃ta circulum non ſecet 
Fig. 13. 6 3- Circuli tangere' ſe dicuntur, cum ſibi fic occurrunt, 
1% ut tamen non ſecent. 
Fig. 18. Re > rp a crates ( 1 dicuntur red] 
5 5 cum perpendiculares uz ex centro 
ipſas ducuntur, 8 xquales 8 0 


Fig. 37. 1 portiones circuli ſunt partes, in uas cir« 
NI 1 > ron recta (CE) POE) cirutum Tecans. N 


Fig 33 6. Angulus in . ef: (BQC) qui continctur tub 
| rectis lineis, quæ ad unum circumferentiæ punctum (Q) a” 

3 1 (C, B) ducuntur. 

7- Angulus (CB) inſiſtere dicitur peripheriæ oo 

3 que illi opponitur, 

Fig. 11. 8. Sector eſt pars circuli a duabus ſemidiametris (AB, ar) | 


&& arcu (BF vel 5er) quem ſemidiametri intercipiunt, 
comprehenſa, 


Vit. 33. 


duftas inter hr comparat. Circulorum etiam ſe mutuo ace 


GROMETRIA 


mentales hoc libro demon: Libri utilitas yl 
eſim univerſam fonte ade | 4 


* 

5 

"= 
ay 55 


etiam five ad centrum frve ad fi. 
cumferentan Poſites inter ſe conggonit. Breviter; Prima Geo 


A 
N * 


1 2 


PRO-| 


e tan. Hof IF a: 


Mt Ms 


Yan. 


— 


a rr 


A 


4 


3 


e og " 


LO. Mes 


X 4 6 2 8 «1 y 
« $ . Ws, N "2 28 
4 * 5 3 1 d 2 


5 2 . 
— " a — 


deus AO. 


ibi mutuo Sec een wg em 50 = 73 BQ & 


ous cad. 
Alducantur AO, AB, AC. 


majorem a 


Libet Tmin. 53 
PROPOSITIO T. 


3 circuli centrum invenire. 


Ducatur in circulo recta B C utcunque, quam biſeca in 
Q. Per Q duc perpendicularem LF. Hane biſeca in A. 
Erit A centrum. 

Si negas; centrum eſo O extra rectam F Li (nam in FL | 
eſſe non poterit, cum ubilibet extra A dividatur inzqualiter) 
ducanturque BO, QO, C we oniam igitur vis O centrum 
eſſe, erunt BO, 0 gitur BOQ, CO( 


i 


Fig. 1. J. 7. 


{int 1 & QO comm 
* — 58 


is patet; © in AER recta cr) m 

(ei iſuriam & r Feat - in ſecante ES 
centrum. 
Facillime per norůmam inyenitur centrum; \vertice aden 4 4 


tiam appli Si enim recta jungens 
deen e; in quibus norma later m ſo⸗ 
in A, erit A eentrum. Demonſtratio pen- 
& x 31, her bes a 


PRO POSITIO . 


I in circuli ambitu duo A ' [wma * (. Fig. 
8 C;) refta que 7 7. intra. circu- . 


Accipiatur in recta BC i 3 Ker centro 
Quoniam AB, AC æquahtur, 

B & Cc zquiles Erunt. W ig igitur ex- (e) er 4. li. 

(a4 major eſt interno B, major erit quoque (4, er cool. 

OA, bia AC, ſubtenden I; $324 I. 1. 

um A0 majus eſt (e) latere 40 ſubten; (el Fer 19. 

dente minorem C. Cum igitur AC tantum pextingat ex cen- / i. 

tro ad circumferentiam, AO non '- Sp punctum , 


O intra circulum cadet. Idem oſtendetur de quovis —_ 
puncto rectz BC. Tota ergo BC cadit intra circulum. 
Ex ipſa etiam notione line rectæ, & circularis, propo- 
litio « manifeſta. 


etiam (c) 


quam C. 


N Corola- 


* 
F 


Elementorunm Geometric 
Corollarium. Hinc ſequitur reftam quamvis lineam ciren- 
lum tangentem, in unico puncto eundem tangere. Si enim cir- 
cumferentie puncta duo tangeret, eſſet recta linea per duo cir- 
culi puncta ducta, atque adeo intra circulum caderet, contra 
tangentis definitionem. Et ſimili Nane ratiocinio (a 2 ( 


folida tranſeimdo) probari * 2 n * 


unico * tangere. 


PROPOSITLO "8 4 
1 in cireulo_refta fr amm dete (BL). 
_. 0255 ) non Ea Centrum N ſecer 


54 


Fig.3. 


TriangnlaX.Z ; 
ſane: Nam C 0. FO 0 1 
AC, AF: KN ex centro, ql ſunt; AO vero — 1 
0 Per $, L 1. nis eſt. _ g 186. 4 OF zquales. "Ergo 0 4 


(bd) Per defin-redti. (4 4... 
byp- gu NO C, AOF ff it. 


= abi mutuo æq 


* 
— 
RE. 4 — 


* re 


le) rer 47. AC * uadratis C6 CO; & quad: K. = | IF 
b Me, A. 1 J quadrat® NC AF | q 
ualia as etiam e fm 00 Wc A O. 8 
De 0 utrirque communi qu- | 
e 10 crunk TKeddanent O, F Gl. Ac pr _ 
U—twecs CO, FO nant quales. Quod erat alterum. ' "Wm 4 
Ooroll. 72 ) [Hind in trigngulo quovis equilxgero aut etiam || * 
. tantum Iſoſcele, lines ab angulo.verticis Ca 22 Ton E 
Z 4 ny OY RO GOP Y 4 
3 *-  Corollarium (2) [inc fv Chordamarcws fs * 1 
. ; midiam, offe funifſe arcus Suu gef. 14 ij © 
8 PROPOSLTIO W. 3 
r ＋ in circle due rede tc. FL): n 2 . 
x per Centrum duct; Fe ſeen, e b 
* N banc non H. iþ 

Fig. 5. am 11 t centrum, tet c non — | 
” carl ab ahera BC, ker pe. dope put Ka , 5. 
Fig. . Si neutra per centrum t, ex A centro duc AO. Si i 
jam ambæ BC, F L forent biſectæ in O, anguli denn AOG'" eſl 
(4) Per ro. AOL eſſent (d) recti, ac proinde 3 tochm & pars. UT, 


od fieri non poteſt. PRO 


1. Maxima erit (CB que 


8 og Nequie Mabe quam dus ex Acto puncto 1 
22. 4 centro oor Co al een 4 
Ah zquales fant, addita commun A C, erunt L 

Expo etiam BO major quam EC. Eodem modo 


4 N ehh OAC. Ergo (c) baſis EC major bafi OC. e) Per 24. li: 


c zquales, CO, CI, CQ, forent dur CO, C1, ad candem 
Ke. : pattem inter 1 æquales. Quod repugnat parti 3. 


; | Areuum circuloram maximorum, a puntto quoow a polo diverſs 
elſe eum qui per circuli polum tranſit: minimum qui ad puntum 


el a 
1 8 . 9 


PROPOSITIO v. 4 vt, 


(* Irculi ſe MnO ſocauntex, ant imterius rangentes Fig. 6. & 7. J 


non habent idem centrum. 


Alias enim duQis ex communi centro A reQis AB ACE: 
eſſent AC, AF, (pars & totum) BIS qa * 


kquales eidem A AB. l 


PROPOSITIO. vil. 2A 


L in | circa quodvis alind a centro (A] ateisrig.th 
piatur pundtum (GY ex quo rectæ plures (CB, . 
ct, CO, CF) in circumferentiam cadant; - 


Ns Centrum bft. 
2.  Reliqua diametri pars (CF) minima. 
3. Alarm vero major eft e aue maxine (CBy 


Ar; 
cum A'C, 


ot E C. of Ps 


Ds x E 0 
& BC zquales. Sed L. A, A © Fatt majores (4 


detur major quavis alia. 

Pars 2. Bee duc A0 resten AO, (hoc oft A F) 8 
eff minor (5) quam AC, CO. Ablata r communi (5) PM amd 
AC, rem FO" minor quam CO. lem modo crit 5 
CF minor quayis alia. 

Pars 3. In-trizngulis CO A, CLA ltera LA, AC x: 
quantur lateribus O A, AC. Angulus vero”! LAC major 


84. Patet ex præcedentibus. Nam ry tres duci poſſent 


Corolt Simili plane ratiocinio cum Theodoſio colligimus; 


in ſuperficie ſphere ad circulum quemvis duttorum, maximum 


Waun ancitur: reliquorum vero cum eſſe majorem qui ma- 
E 2 ximi | 


0 
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: duos vero ſolum inter ſe 44 


ximo eft 


1 


Lector per ſe 


ad ſolida in biſce rebus aer eff 2 ele. 


1 ſe. — | 
Ad duci poſſe. Ne iſe ut 


| PROPOSITIO vm. 


74 


2 10. puncto extra circulum accepto (-A. 
culum ducantur Plwres recto A AC, AP? 
«4 (40, AQ, AR. J 
I. Earum que in cavam incidunt; u 


eee 
| Alarum major eft ea, que MAXINE (45) 


| he 


. Extra circulum minima. oft (40) 4 


2 per centrum tranſi. 


24 + prong. 2 or of ren . $7 1 


% 8s 


5553 equales  froe 


ale ve extr 
u. .. Pars 1. Ex centro 2 duc Z C. ia æquantur 20. 250 
addita communi AZ, erunt AZ, Z C ipfi AB Sed 


(a) fer 20. A Z, 2 C majores ſunt (a) quam AC. etiam AB m8. 
Gt jor AG. rer 


Pars 2. Duc ZF. Latera CZ, Z A 
FZ, Z A. 


_ 4 Ergo (b) (5) 


1. AZ. AZ. Aba 


jor baſi FA. 


æquantur lateribus? 
._—_ vero CZ A major eſt angulo ZA 


A* ZQ., Dus — QZ majores (e) ſunt quim | 
Q. ZO, remanet AO minor 
. 


(a) 2e 21. 1112 6 Duc ZR. Rectæ AQ & QZ, minores ſunt + | 


Et quam AR, RZ. Ablatis ergo cqualibus Z 


net AQ minor quam AR. 
| Pars g. patet ex quatuor præced. 


| PROPOSITIO 


J ab aliqno intra circulum 
72 due equales ad 
um centrum erit. 
«A 2 4+ parte prop. 2. 


- Fig. 11. 


4 


, 


* me 
o (A) b 


_= | 


4) «d cr. | 


| duci peſo; | 4 


1 
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A 


C PROPOSITIO X. 
C2 in duobus tame punitis ſe mutuo ſe- Fig. 12. 


*  Secentenim ſi fieri poteſt iu, plurdbus B. C, F. Ex A cen- 

tro circuli LQ ducantur ad B, C, E, rectæ AB, AC, AF. 

Erunt hæ æquales. Quoniam ergo ex aliquo intra circu- 

lum Os puncto A duct ſunt tres æquales ad ejus periphe- 

riam, AB, AC, AF, erit A (a) centrum quoquè circuli OS. (a) Per pres. 
Ergo circuli LQ & OS ſe ſecantes habent W | 
ne repugnat propoſition 5. i 


PROPOSITIO XI. 


I duo chruli ſe intus tangam; retta per enn 13 


centra (A &T) dutta 1 per coma- 
_ «> A, 
1 habeant, fi fieri poteſt, cedtra eum ſitum, ut A 
- 3 cadat extra contactum N 
aulos in O & L., ſintque centra ipſa A & C; ac junge 
AB, CB. Quoniam 22 CB, CO æquantur, addita com- 
muni AC, etiam A . erunt AO. Sed 0% wr 20 
AC, CB ſunt mayoryy, quam hin AB; Hoc eſt (e) quam AL.(c)ver defi. 


o etiam AO major quam AL, pars toto. Quod eſt circali, 
urdum. 


PROPOSITIO XII. 


] circuli fi tangant exterius; rella  ConjungensFis. 14 
centra, per 4 tranſihit. 
Si nepas, fint fi fieri poteſt centra ita poſita, puta in A & B, 
© reg pe bp 4 tranſiens, per . 
. circulos Ee in O & Q, junganturque Erunt 
igitur (d) AS, SB majores quam AB. Sed AS (e) eft par) Per 20. 


AO, & BS par BQ. Ergo etiam AO, BQ ſunt majores (ei rer 
quam tota 4B, pars toto. Quod fieri non poteſt. E 


CCorollarium. R 4 4 centro unius per contattum dutta, tranſe | 
KH ibit per centrum alierius, ] F 


PROPOSITIO XIII. 


1 ; U Irculs & ſe 1 mut uo, & lineam rectam fur: c. 15. & | 
O- dtualiter tangunt, zh * i 


'R 2 Tan- 


Fig. 15. Tangant enim ſe i intra Katt ut) Joo rcp 6 pack 1 
(a) Per 11. circumferentiæ C L. frre 0 
4 0 1 tranſibit per eee pat 7 3 ont po A N 
) & B IL. Quoniam igitur L uantur enim en 
* centro B ad e 1 
AB, BL zquales AC. Sed A C eſt par AL, F =. 
ex centro A ad peripheriam QL,C. Ergo etiam Ah. BL 14 
ſunt 5 AL, contra 40. 
* ſe deinde — ue circuli, ſi fieri TS 
* „ ee (e) trankbit 
1 e Fifa. ©. Ducantur 7 11 F. e 
Ecunt igitur duo trianguli latera Aby E. 
AO, PO, ſeu toti AP. Contra 20. l. 1. 4 
Fit. 16, Denique recta B F & circulus ſe tangant, 702 in 
pure aliqua CE. n A, EA, | 
Erunt igitur GA, 7 er e RG 
yd: racer liel ler. E, AEC acuti. 42 | f 
3 BE. * A. centro, cadet inter (e) 7 
(feos UE pur inD RE puts in. 3 7 — Teng 1 
8 AD, qu eſt abſurdum, contra 14; 4 
Pig. 17. lanka habent centra in una recta, ie ſecant i - 
as 02 ee ſe mutuo in —— airs == 43 
ane liquet cam ex notione ipſa S. , 
rum, quæ comparantur. N eque enim aut recta N 1 
. perip aut 1 um diveriz. | 
curvaturz, aut duæ convexz, ſecundum Em fel partem 4 
poſſunt congruere. 9 autem, ſi invicem in tot 
| 288 aliqua * 0 
PROPOSITIO XIV. | 
» „ 
. WI circulo equales rette (BC, LF) aqualicer a | | 
_— — & qu _ 4 centro ge 1 a 


fey 0 
9 AC, AF, 810 AI ad angulos 

bor tg rer i ipfis BC, FI.. Erunt (f) BC, FL biſectæ in O & 1. "Wi 

Cum ergo totay B C, F L ponantur æquales, etiam dimidiæ 

OC, I F, adeoque & quadrata ipſarum zquantur. Jam vero 

D Per 47; I. AC (s) equale et quadretis OC, OA; 3 4 


8 -quatur quadrati IF,IA. Cum i a AG © 
F xqualia ſint, etiam duo quadrara OT, "OA, a 


wad oft RR 62 add is, A 


TA xqualia erunt. Ablatis igitur q uadratis OC, F (quzante 
_ 9 quæ remanent, quad. 01.11 equalia 
iculares O A, IA ſunt | 
1 Lob, F a centro diſtant 00 8 Dodge, . | 
1-4 erat primum. | 3 
1 E converſo ſi diſtantiæ OA, 1A ponantur zquales, turic 
7. 2 uadratis rectarum zqualium O A, OA, IA, eodem dif- 
*. WW oſtendetur quadrata ar 1215 OC, IF fore #qualia, ac | 
1 3 & rectas 00 IF æquales eſſe, quæ cum ſint (6) OF 3.03.) 
3 Emiſſes rectarum B C, FL, etiam ill aqua en erunt. Quod 
erat alterum. 5 


PROPOSITIO xv. 


Eftarum circulo inſeriptarum maxima oft dia-1 Fig. 19. 
Carcrarum 2 n . * 


or. LI 

78. As alis'd diametro.F L. Ex centrw-duc 1 
3 2 AS: * AR, AS — — diametro FL, & ſunt 609 ker 20. 
3 majores quam RS. Ergo, &cc. bots 
Sit deinde BI'propior centro q dam XZ. Ex centro ad i- 
= 2 hs 1 f AC, AQ.EritAQ (a) ee af 

F AC. Accipe ergo AO parem AC, A e ES 1 3. 
1 icularem ad AO, quæ 0 5 erit Bl; — 2 1re: 
AR, AS, AX, AZ. Quia igitur A centrum eſt, erunt la- 
: | tera AR, AS æqualia hateribus AX, AZ. Angulus autem 
EAS, 8 LAE Ergo baſis R S, hoc eſt BI, 
N  y_w (f) ft baſi X Z — erat um. (fiPer 24. li. 


PROPOSITIO XVE © 5 


Ela (1F) que per (B) extremitatem  diametri Fig, 20. 
. 7 (CB) ferpendicularis eſt, tota cadit extra cir- 
I  culum, eumque tangit (in B.) Neque inter ipſam 
$ ©& circulum alia recta ad comaltum () duci poreft, | 


+ quiin circulum ſecet. 
Pars 1. octane in refs BF quotrh ping L, ad 


3 - © 
2 WF ati X69 


1 quod ex centro A duc rectam AL. LAB, quo- 
F niam angulus ABL rectus eſt per hyp. crit exit ALB() acutus. Gerets 
AL o ppoſita majori angulo ABL, maj eſt, (h) quam h Per. 19. 


AB, quæ 2 ALB opponitur. tantum pertin- I. 1. 


git ad circumferentiam. Ergo AL , circumferentiam 

I qporrigitur, ac proinde punctum L, extra circulum eſt. Tota⸗ 

BEL igitur IF een cadit. Wel erat primum. KO 
4 Pars 
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Pars 2. infra BF (6 fri potet)cadat RB tota extra cit | 1 
culum. Quoniam FB A rectus eſt per hyp. erit RBA acutus, 
ac proinde AB non eſt perpendicularis ad BR. Ducatur | 

ex A centro ad BR perpendicularis AO, quz cadet | 
(a)Per 555 a) verſa R. & ſecabit circulum in Q. Igitur A oppoſita | 
*. poke * majori angulo, nempe AOB recto, major eſt quam AO, | 
quæ opponitur minori, nempe acuto OB; A. Sed AB par eſt 
AQ: ergo etiam AQ = pings quam AO, pars toto. * 1 3 


 Corollaria, 


Fig. 20. Inc 7 — tet contactum rectæ lines & _— 
Frge 17+ 2. Si CN in enden linea refs in inflaitum protracts | 
1 7 N deſcribantur per Binfiniti circuli tam mingres rim 
; „quam majores; omnes tangens rectam IF in eo: N 
——— B. by ? * if 9 ; 
3. Ci igitur in ampli acunqu e data majo» 
rem excreſcentes, propius 838 em W I | 
genti approx oat, 3 tamen ei 


unico puncto, conjungun uamvis vis e 4 
dentiſſimum 2 eſt tamen revera at qua 2 5 4 


Fig 1. 4. Ex his raanifeſtum eſt, lincam quam we in ini 
hoy rum eſe iii, Ducatur enim ab aliquo di — : 
in recta BA fine termino 3 IF per coroll. 2. 
hic, & ſe mutuo per coroll. p. 13. tan nt in uno codem. 1 A 
que puncto B, ac proinde nuſquam vel inter fe, vel cum 
recta IF conjunguntur preeterquam in B. S 
ut rectam AQ dirimant in partes infinitas, hoc eſt in non 
tot quin plures. 
pig 20: 5. Angulum contingentiz ſeu contactus LBQ (eum nem, 


pe qui tangente & Nn continetur) nulla recte line | 
poteſt dividere. 


e ee eee 


tarigentem reda AQ. Infiniti circuli centra 1 ; | 


85 


— 


fu. 6. Per circumferentias tamen in codem puncto rangentes | : ; 
— ſecari pore oe minui in infinitum. Atque in hoc & tertio i 
corollario 


totum myſterium aſymptoticum, hoc eſt linex WM 

rectæ ad H 
accedentis ad intervallum quocurique dato minus, nunquam 
tamen concurrentis: quod — — obſervavit & demonſtra - 
vit Marius Bettinus noſter in Apiarits , & ante illum Barocius 

atque Cardanus ex Rabbi Moyſe Narbonenſi, cu Hus * F 
og refert Cardanus de ſubtilitate, lib. 16. 1 


1 ; 
0 
: of 

* * 

e 

* 
* 0 
8 Tx” - 


lam una ſecum in infinitum productam, W 


Schos' : : + 


— 
7 T7 
: — * 
N 20 
r 


e MON 
„ . 


* 
OJ 
1 : 


BB FTI YH. F2- 
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« Liber Tertins. © Gr 


| Demonſtratur & ſolvitur fallecia paradoxorum , 


quæ ex angulo contactus deduci ſolent. 


* quidem ex 16. . prop. hactenus deducta, & mira 
& certa ſunt. Quz vero deduci ex eadem ſolent præ- 
terea, omnem captum humane mentis excedunt. Quare 


ſuſpicari aliquando cœpi latere hic aliquid, cujus ignoratio 


ſubtilibus etiam ingeniis illuderet, & paradoxis illis immani- 
bus aſſerendis anſam Et plane, 1 


ſum, ita ſe habere, i tandem videor e Para- 


3 ee n 


kerm dimidiu, & , 


8 


'Þ ꝛeutus fiet quocunque dato minor. Quamtumvis 2 in 


minuatur, ſemper, tamen reſidui anguli, crempli 


: . anguli QAC. latus unum QA (4) intra circulum age (s) Per 16. 


ac proinde angulus contactus O A C intra acutum continẽbi- * 


: tur, ejuſque pars erit, e illo minor. 


2. Angulus ſemicirculi (BAO) liert recto minor fit, eſt 88 


omni acuto major. Quia ob eandem cauſam, acutus e 
tumvis 
1 com 


 BAQ, intra ſemicirculi angulum ] 


Hær duo in o textu ropaſſtionis inferuntur. Quamvis 
nonnull a Euclidis ea fint, an ab aliquo- * 


* Apollonius certe, magnus Geometra, cum eandem 
$ ncminelliph, OTE PR MORN. has ilatio- | 


nes pretermittit, 
3- Angulus rectus CAB (imo acutus 


ue CAQ) 


i | ; continet Infinitas æquales angulos contactus; ac 4 in- 


& finities illo eſt major. Nam angulus CAB dividi poteſt in 
W acutos infinitos minores ſemper & minores, qubrum nihil- 
ominus ſinguli ſunt Rakion (87 contactus OAC. (b) Per para- 


contactus CA O eſt vera pars i recti dove 3 


TT. 
| CAB; ctnderh quippe una cum ſemicirculi angulo OAB 


2 nequit tamen ulla ſui multiplicatione ſuum totum 


: ac proinde hic infinita æqualia fibi addita non ef- 
cone in infinitur. 


5. Tranſitur a minori ad majus b. per omnia media, ne- 
„ que tamen per æquale: ſive datur majus * & datur 2 * 


Defe8. . ders 


dem minus, meq 

AB, fixo manente puncto A, movgatur, donec congruat 

tangente, deſcribet acutos os BAP, AD BAQE cnn 
emper 


_ alios poſſibiles, qui quamvis ſemper augeantur 


ue tamerf datur 3 æquale. Nuno | 


(a) Per pera· men erunt minores (a) . B40, Boch quam — | 
4 mum vero AB congruet immediate babetur 
rectus CAB ae 1 5 0 
Hæc & plura alia ex hac 16. propolitione deduci ele 

2 pro ſi ita, ut t proponuntur, ſeſe habeant, mer 


mprehenſibilia videri poſſent. Peletarius, ut his par 
1 8 contactus eſſe quantum 
Ke et nullum angulum eſſe quantum 

Sell i vehementer errat, cum inde infert omnes — 


eſſe eſſe putt quantitate; 25 
i Ali { exiſtimant hac una ref 1 
dates ſoly vere, ſi dicant, curvilineos & ec 
nec ai 1 Rogati vero, cur ſint incomparꝶ 7 
+ biles, reſpondent, quia angulus contactus es PRE. f 
muftiplicatus nunquam poteſt æquare rectum vel acutum. 
ui hoc eſt paradoxum oninium maximum, cujus ez. 1 
plicatio n a ui nimirum ſieri poſſit, ut angulus con 
* anguli recti f pars fit, & tamen quotieſcumque mul: 
plicatus eundem ſuperare nequeat. Reſpondent * 
2 non eſſe partem recti, quia eum non 


quod cum ſemicirculi . rectum d Unde qu 
5 via di tes propoſitas volebant diſſolvere, debuerant 
0 endere 


um contactus nullo ſenſu partem eſſe recti: 
nei anguli, neque addito ſibi ſemicircult angulo rectum come" - 
 ponere+ id quod facturi deinceps nos ſumus. i 
Mihi videths tes. omnis ex Euclidea definitione i pen 3: 
—_ _ penitius expendatur, cb e docet 
nullum angulum eſſe quantum, quo errore to i. 
W 1 Sentio igt, 90 ED 2 .F 
25 us als quantitas, us quantitatis. *F 
Sic enim habet definitio 90 I. 1. An ulus planus eſt duarum 
linearum &c. alterius ad alteram i Atqui linearum 
inclinatio non . Cum enim 
curvitas non fit quantitas, cur inclinatio fit, quæ ab illa non 4 


— 


2 „ rw 
> 4 


WE n — wg)” W 2 FPPFzrfzF 3322 62 FES 


12. 


mapis differt, inflexio & fratig? benden 8 angulus 
eſſet quantus, foret vel linea, vel ſuperficies, vel corpus. Non 
efſe lincam aut corpus patet. Sed neque ſuperſicies eſt, ea enim 
ablatione partium C, B, minuiturz nom angulus. Neque Fig. 22. 
angulum eſſe ſuperficiem indeterminatam, cum 
angulus quilibet determinatus fit. 
N es quia yp ualitas & 
corum inter e „non tas 
ä 
um igitur an ter ſe comparati dicuntur 
4 elfe inter ſe aut digg uit tamen Euclides æquales 
r Siam Þn orga 
reQlineis commoditates. Quem proinde loquendi m 


etiam nos retinebimus. 1 
iſſimiles quorum unt la- 
en eee 8 


4. Similes porro 
| boy ene il eſt 
1 N 2 ſunt inclinationes 


b Re” 


„ __—_— 


, V4; Ag emer 
SC * * oy = 
n 


„ quorum ambo latera ſuper- 


| impolits congraunt. 

- linearum ſimiles. 
re aa yr is <aeoene 1 

gs OR eee 


28 1 . * N * 
n . Tos 
* — r 2 1 2 - #4. IE S L = | a *. 
of "1X PA 4 * 4 . 2 n te. # . te? nr SORE — W Fer * ” n . . 
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1 angulorum od ind eg N coneluſ. 2. & 3. 
Similitudo adgnlorum of folk p 2 
clufion. 4. E angu- 

lus curvilineus imponitur rectilineo. > Kee. Errat igitur 
Proclus dum deſcriptis zqualibus ſemicirculis ita ratiocina- 

tur: zqualium ſemicirculorum anguli EAD, CAB æquales py. 3. 
ſunt. Ergo ſi his addatur communis CAD, erit 

ungulus EAC aged an; er xt Fallen 

1 ops axioms fi zqualibus addas, vel demas equalia, tota, 

=. vel reliqua erunt æqualia? Nequaquam: hoc enim bo. res 

F* quantas ſolum pertinet: anguli porro quanti non ſunt. Axi- 

dm ut in angulis valeat, ita formari ac i debet. — | 

e anguli,, fi. opponantur fimilibus 

1 — — qui tum orientur, noo deny Ar Pros compar 

& os ſimiles quidem : ſed communis, qui utriſque 

aum ab una 5 habeat latus rr curyum, 

9 dmüher utriſque additur. 

6. Quare cum tota eſſentia anguli ſit linearum ſe tangen- 

dam inclinatio, non erit unus angulus pars alterius, una i- 

Ki * non ft: = | 

| an 


Eldar Geometris Y 
aufarri ab poterit; - inclinatio alem 
reg ab e a. 8 1 . 


enim non laterum ine! 
nationibus, quz quantitas non ſunt, ted ſuperficiebus inte 


Atera conſtitutis conveniunt. 


debeant illz locutionum formæ, quibus Geometræ 


voluiſſe, quod id Ro 


Pig. 24. 


angulos efficiat. A E AC eſſe duplum 
EAD, nihil rurſum r 8 


Fig. 24. & 
23. 


Quæ quidem conſcuti æque clara 


tur infinities, imo ne ſemel quidem; nihil enim horum, linea: 


7. Poſtrgmo ex jam dictis colligemus, quomodo tele 


atque ipſc inprimis Euclides, utuntur, cum os ſecarhy 
augeri, imminui, w ao alterius duplum, triplum, —_ : 
* aſſerunt. Hzc ſane exiſtimabimus eos non prop 

ſed analogice tantum tribuere; itaque eos 


8 R eſſet, 2 
rectilineis nigs oh : 


_ 


e A, non aliud — 
qram ner kr 22 A aliam interponi lincam, quz noa; 
cum utroque latere inclinationes,” hoc eſt duos nog 


CA, aliam i interponi ſimiliter in 
unde fiat at rec FA DA got CADA. inclationibu | 


tur: (Angulus EAD elt 2qualis 2 ILQ, & DACY 1 . 
xqualis QL R. Ergo totus EAC toti ILK æqualis ef, 

Idem erit, ac fi dicatur; inclinatio rectarum E AD ſimilis,” 
ſeu eadem eſt inclinationi rectarum e 
rum DAC fimilis eſt inclinationi rectarum QL R. 
etiam inclinatio rectarum E AC fimilis erit 


cdarum II. R. Vel certe (quod reeidet in e 1 


4. ſupra) eollectionem illam fic intell r latera 1 
gruunt lateribus IL Q d latera DA 
QL R. Ergo latera quoque E A C co re | 


addas æqualia, tota the goal — Ad eum — bn 
cæteras, quæ, cum quantis propriæ, ad tranſ· 
feruntur, facile, veritate theorematum ubique ialva, inter. 
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b e ſectæ & inſectæ jungat recta IB. Huic ex 
punctis F, C duc parallelas, ſecandæ AB . 
L X Q. Dico factum. 
Patet ex corollario p. 2. 1.6. 
Fige 2. [Aut etiam ſo we rr I A fit major ſecanda B 
tres circuli ſe mutuo es diametris 7 F, IC, IA de 2781 
& aptetur ſubtenſa.B Y puncto I ad ciraumferentiam cre ; ix 
maximi : circuli duo minores in punctis L, P lineam B. 
coll, 4. bunt in * ratione ſettionum diametri LA. Si line LA ſecta Gt 
7. 31. J J. partes quatuor, circuli quatuor adhibendi ſunt; N in quinqae, 
circuli etiam quinqut; S in inſinitum. ] 


Scholium. 
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Fig. 11. Aliter idem & Beier efficiemus cum Maurolyco hi 3 
. Duc ad A B parallelam IX i 
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PROPOSITIO XI, 
Alis duabus reftis (AB, BC) tertiam proportio= ru · 16. 


nalem invenire. 

Duc rectam A C. BAN ebe Ape BC. 
Per F ad AC duc FX infinitam, cui in L occur- 
rat roducta BC. Dico AB eſt ad BC, ut B Cad Cl, 

am AB eſt ad AF, (a) ut BC ad CL. Sed AF eſt a 
(5) par BC. „ Ergo AB eſt ad BC, ut BC ad CL; — 
que CL eſt tertia proportionalis quz petebatur. 
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per continuetur, ad quantitatem venietur * data mi- gue. 
norem. 
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(a) Per 9. 16. [Data fit L O quantumvis pr, Fiat (e ut L290 ad BA, 
(b)Per lema.fic LO ad N Poterit (6) rio L O ad ER toties con- 

tinuari, ut aliquis terminus 9 puta LI.n 78, quam 
AB. Quotits'vero continuata jam eſt Nalte LO ac . 
totidem terminos CB, E B, FB contiviiretur ratio AB 
Erit FB minor quam OL... 
Nam ex cont. pare tet 1L, QL, RIA OL, Uſe pepe 
(eher 22. 15 tignkles i ſis, AB, CB. EB, FB. Jgirur æquùo, ut (c) LA 
(4) Per 16. OL, fic AB ad FB, & permutando (d) ut IL ad AB, ic Ol. 


„„ ad FB. Sed IL et major: AB: etiam dm 
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97 241725 Ergo A E eſt 4d BY, Her BY a4 CE, 4 
1 ke pa D Pi AZ DB £3: AF: 
| 0 2 I 1 


| 48 7 BZ BC: 'BE; hoc of, BZ: AB; | 

4 einde 41 D:: BCi cz. Et cont 
BZ; BZ :: BO uo» CZ*: 21 hor eſt, AZ; 2.77 : 
029 Sell it A Z M2 B, e ene 
ac CE, i OB ad QC. Frgo erfiin LA Et OB, 
OB ad QC. Eodem modo oftendam OB eſſe Qc, 
QCad RE, & fic deinceps in infinitum. 

A. ⸗Pars. Tota ſumma infinitorum terminorum, neque | 
of eſtquam A Z, neque major; Ergo xqualis. Non eſt 
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jor, quia, cum jam oſtenderim ſupra, QC eſſe minorem 122 
quam C7, & RE quam E Z, & SF quam F Z, & fic dein- 
ceps fine termino, poterunt omnes termini QC, RE, SF &c. 
ſine fine conſtitui juxta invicem in recta A Z, fic ut num- 
uam punctum 2 attingatur. Non erit etiam minor quam 
Az. quia jam oſtendi ſupra AZ, BZ, CZ eſſe 9 — E 
portionales & eodem modo idem oftenditur- de reliquis 
FZ, &c. Cum igitur transferendo proportionales Oe, ER, 
FS, &c. in CE, EF, FI, reſidua 12. FZ, 1Z. &c. ſemper 
ſint continue proportionalia, ut jam oltendimus ; z venictur 
tandem ad reſiduum () dato minus; ac proinde ſumma pro- a)! Per lam. 
portionalium 3 quantitatem omnem quæ minor ſit 
vam A Z: unde ipſa non poteſt eſſe minor quim A Z. 
— igitur nec mY eſt, nec minor quary AZ, cidem 
zqualis erit. Qa erat demonſtrandum. | 
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termini KL, ſeu AB 
ſen BC. Quoniam X O eſt paß gels ad AZ; erit N. as ORE 
XO, At YER ad AZ. N eſt AB. & LA etiam (bj Per coral 
et AB. Er * LX differentia, eſt ad AB Primüm termi- 1.7 4. 4.6, 
, ut;A B primus bunk ad. AZ. toran' ſummam. 2 
Quad erat demonſtrandum. — 
_ *Idem univerſaliter & 1 Gemen in omnl Fig. 20, 
genere quantifatls hunc 1 in modym. Sint Continue ge 
tonales quæcunque (etiam numeri) AZ, BZ, CZ &c. 

dans feraſhur omnes in primam AZ. Erunt igitur AB, BC 
CE, EF &c. proportionalium differentiz, que una cum po- 
ſrema quantitate IZ, æquantur primæ A Z. Quia vero, i 
n in infinitum oontiſiuentur, poſtrema quantitas 

2. eyaneſcit, patet infinitarum proportionalium dif- 
tias æquarf primæ AZ. Deinde, quia eſt A Z ad BZ, 
ut BZ ad CZ, & fic deinceps ; erit dividends AB ad B Z, | 
ut BC ad CZ, & (e) convertendo ut AB prima Ffereatia (e) Pry Tu. 
5 * 3 58 quantitatem, ita, BC ſecurida differentia ad · P 18.4. 3. 
. m ſecundam, & fic deinceps. Ergo ut AB 
| tia ad AZ, primam quantitatem, (4) ita om- (4] Per 1a. 
nes 1 (hoc eſt, = jam oftendi, prima quantitas * 7* | 
AL.) ad omnes quantitates,. hoc eſt, ad totam ſummam inſi - 4 
nitarum quantitatum. Quot erat demonſtrandum. 3 
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Ic locus omnino exigit, ut de duabus mediis proportigs at 

nalibus inter duas datas invenĩendis etiam breviterdica- 
Thats aliquid. In hujus problematis ſolutionem, Platonis hot. - 
tatu; omnes Græciæ Geometrz ſummo ſtudio incubuerunt. 


NY tilifimi-modi, Platonis, Architz Tarentiniz Menzchmi, 
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9 


perficiatur eee AB 1 2 & —'— D 


Ab Eutocio in comment. in Archim. , 
; 5 


2 Vernerus: P. Gregorius a S. Vincentio, Renatus Carte · 


a mobilis q 1. . Na. "i 


Demonſiratio. patet ex coroll: 1. p48. 1.6... Je Al 


Iz date AB, BC jungantur ad rectum angulum: tum Fig. 27 
De | 
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DC infiaits ducanturque diametri BC, AC, ſe ſecantes in 
E. Centro E per B ducatur circalus, qui, quod an 
(a) Pater ex ABC rectus fit, tranſibit (a) per A & C. Tum regula ſic 
31. 3. applicetur ad punctum B, ut interceptæ BG, OF, ſint æ- 


quales. Dico AF, GC eſſe duas medias inter datas AB, BS; 
| bo chr AB eft ad AF, fic AF eſſe ad GC, & GC ad CB. 
(b]Per confr. Demon. Quia GB, OF, (6) æquantur, etiam OG, BF 


Fa 1 Ergo Bes. fue recangula OG B, BFO, 
(c er 

41 (i r ad GC. Sed GD eſt ad DF, 
AI Per 14. (4) ut BA ad AF. Ergo ut BA eſt ad AF, fic AF eſt ad 
4 GC. Rurſum quia om ca Af offe ad GC, ut BA 
(a); er corel, eſt ad A F; —— BA ad AF, ut GD ad DF, hoc eſt, ut 
1. . 4 . . GC ad CB; erit qu ue AF ad GC, ut GC eſt ad CB. 
; Omnes 1 e be BA, AF, GC, CB, ſunt continne 
N ; be OS inter datas AB, BC inventæ funt 

1 Quod erat faciendum. 


Hi duo modi ne a che, tamen, 
tentando = 


uia debita normæ & n non niſi 
*“ non ſunt. 


Modus Carteſii. 


Porn 3 hujuſmodi. Duæ 
poſſint & claudi circa T. His inſertæ fint p 
inter ſe-connexz in B, C, D, E, F, G, re fu Fc no 
IX, YZ aperiuntur, norma BC impellat normam CDin 


Fig. 28. be. 


YZ, & norma CD impellat normam DE in eo 6 
2 | 


| 2 & DE impellat EF, & Kr im FG, & fi 


. Dum yero rule YE & V'Z clanduorur,omnia pee | 


4805 „ incidant in unum i ue p 
> inter duas data non ſo duz, fed 


8 2 imo quotvis media xeperientur. Quod | 


neque per ſectiones conicas, E 


ccoribus ſu inventos obtineri poteſt. 4 


Pro dua mediis- opus eſt normis tribus, pro e 
normis g. & ic deinceps. © 

* Fino datarum traxaferatur in regu m XX, & fit Tu 
major in regulam alteram VZ, & 
prima ad Perdum B, iidemque firmerur & aperianturwe | 


gulz, donec norm tertiz latus tranſeat per E. Dico YG 
D, eſſe duas medias inter datas Y B, n | 


ſe ad YC, ut V C eſt ad Y D, & V Dad TE. 


Demonſtratio manifeſta ex 'coroll. 2. p- g. 1. 6. Nam er 


natura inſtrumenti, i in 8 100 nfl ad C rectus > 


C, DFA. Ergo eſt ut GD, ad | 


% | * * 


E. Applicetur norms | 
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ab eoque cadit CB perpendicularis in baſim V D. a 
dictum corol. ur B eſt ad YC,\fic YC ad YD. Ergo per 
_— _ no YDE angul angulus 2d D rectus eſt, ab eoque cadit 
perpendicular is DC in baſim YE, erit ut YC ad YD, fic 
YE. Sunt igitur TB, YC, YD, YE quatuor con- 
tinue proportionales. Inter datas igitur Y B, YE inventæ 
ſunt 4 3 1 85 1D. Quod erat * 
Si inter datas YG, petantur 4. mediæ, aperi regulas 
donec normæ quintæ latus FG tranſeat per G. Erunt I C, 
YD, YE, YF quatuor mediæ inter I B, YG. Demons 
ſtratio patet ex cod. coroll. 
Hic modus, quamvis organum ſit Platonico illo operalith, 
plane eximius eſt, tum quia nihil perficit tentando, tum quia 
| ad 4. & 6. imo quotcunque medias ſe extendit. 
Per duas medias perficitur problema Deliacum, cubi nimi- 
rum duplicatio, & corpora quecunque in data 8 
| W argu 8 , quemadmodum id ipſum in figu- ® n ſal 


per.unam mediam. Hanc viam omni f — 4 
. tes” _ ut & unicam, omnis 
Geometrarum poſteritas angle — 


PROPOSITIO XIV. 


Aralleloy equalia 3 2 — An- Fig. 29, 30. 
gulum (c) wn (O) A2 1 etiam la- 


tera circa 4 angwlos habent oca : hee 
ACh Ac, wl ld OL) .( Lo 


p Er fi latera fo babent reciproca, tis 
ant 
1. Pars. IL & ne 0 Parallelo- _ 
grammum & eſt ad parallel: R, ut AC () ad CB: & ⁊ eſt (ij per i. lc. 
ad (5) R, ut FO ad OL. Sed quia per hyp. X & Z æqua- (b) rer cn. 
lia ſunt, X eſt (c) ad R, ut Z eſt ad R. Ergo etiam A C eſt (e) per 7.15. 
5 ad CB, ut (4) FO ad OL. Quod erat demonſtrandum. (d) 11. 
|, _ Dem. 2. pars. Ut AC ad CB, fic (e) X eſt ad R: & ut (e) er 2. J. 6. 
* 'FOad OL, fic (f) Z ad R. Sed jam per hyp. AC eſt ad (i ver can. 


J tt dn £5 


+ | CB, utFOad OL. X eſt ud Ry (2) ut Z eſt ad R. (Orer 1. 41. 
B | o X & Z æqualia (0 kat. 5 „ hier U 
_ Co propertionum 3 de- 


22 . 
we | wonfratio. In es enim datur 1 ractangulum aliquod, ut 
0 X: & alterins zqualis anum ut CB: & latus 
if | — erum quafitur. Eft itaque ut AC letus primum rectanguli 

_ ad CB latus datum „ alterius; ita reciproce Aral 


n e | K 3 


laws queen ud CL. len 2 n 
itaqus red — 


N 9 
0 
* 
14 
FF 
A 


ACXCL: 


1 
WE 

I dur reciprocant 
N A 


- WK; quo pl 3 705 1 a5), fern | 
7 e 7 bs | 


4 # 14 
9 * 
. 


2 


* 9 27 ' . 
* 


1 
* 8 
9 
55 


* 


75 


4 


n. 


Liber Sextns. 


” 


Coroll. (2.) Hinc pendet regule proper tim Arete de-Fig- 43. 
1 atio. 8 — — igves, 
CL: & alterum e e. aj rene Jr 

queritur Erit ergo FBC: primum r th, 
25 EO latus Gl 13 n dum 
rectanguli dati ad OA'h f #aque re- 
 Bangulum CE X EO 44 uo BCN 04, EC diviſo 
 reflangulo C EX EO 2B 7% e e ot 
firum exhidevis.- E. LI : 


85 PRO POSITIO Iv. + 
I tres rells (AB, FL, BC) fjerint p= Fig. 34- 
les, recta ſub extremes ( AB, B c) | Ree 
quale erit quadrato media (FL.) 


Er fi retangulum ſub extremis <9 * 1258 
medias crane 192; dll vette ——Sx 


1. Pars. Mediz FL accipiatur par O. Quoniam ig 


= AB eſt ad FL, ut FL ad BC; Hen 4 


190 


t qu be e 30. 1 

remis A F <tangu 

a : 
2. Pars. emonſt 


( 
ub. meat 


x lad 1 An circulofit FC p IR 
Bat: & ex 13. patet 488 FC papel | 
8 "'B aquale (it quadratoC; ergo . nd 


( Je 4: CzC:B; &C NN ORR 
dle] . ekz 


PROPOSITIO xVIII. 


CUper dus n- (RS) date e- (B fmnib Favs 
[ Jamilterque poſtum deſcribere A 20 


Po asd. Ge, Super data 
retaRS fac 2 _— B. A” oer Ter 33. 
1 zquales angu- . 
| | A, etiam E, K (ohr. 
0 Nam ke e. — -pyr e wb, 85 I 


? e. 2 EV 
toti K T zqualis erit. — TE . 


TIO 
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— * 8 
. 
— 


Rae is A & C, toti oi. AC zquales erunt. Et quia” # 

Eren. (e) 4s e & C, ctiam 2 * Dre ſunt. 
er ce Polygon r RZ, BQ ſibi mutuo æquiangula ſunt. R- 
. "qo CODEN ve offender etiam latera e RR 
; (g]Per4-1.6. eftad BF (/) ut SX ad FL: & rurſum SX eſt ad FL, Oh. 
(lh ber cand. ut SZ ad FO. W er (i) Rs eſt ad SZ, ut BF 

| (i]Per 22. *. FO, & e. 
Corollarium. Hinc Ma Chartas Geographicas, 
Chorographicas „vel Geod _ 2 agrorum , ee. 8 

regionumque delineationes Ichnographicas conſtruendi methodus 

derivatur. Nihil enim aliud ſibi volunt quam figurarum in 
gentiam ad- ſmiles fignras exiguas reduitionem > quam tre 

ſens propefitio exhibet. 


PROPO: SITIO XR. | 
Fig. 36, 37. E. (*. Z) ſamilium proportio ef dum 
plicata. proportionis laterum (AC, FI) N 

libus anguli ſubtenſorum. 


Grau. 46 Hoc med bn FI, 2 40 
* ad triang. Z, ut A rima tertiam propor- ; 
Be 2g Vide defin. 10.5. £ | 8 
074 — tllangila X,7 fant fimilia, en B A ad LI, 0 * 
ut AC ad IF. Sed per conſtr. ut AC ad IF, ſie I ad AQ. 1 
Y le) rer ir. .5- Ergo etiam BA eſt ad LI, (c) ut IF ad AQ. Ergo in tr: 
I © angulis QB A & Z, latera circa angulos A, I, qui per is 


m ſimilium nt, ſunt reci 1 
dad) Per 15, quantur: aß (4) QBA & Z. ue + m Ks 1 0000 
r 16. elt ut (e) bafis AC ad bafim A Q. E m X eſt ad Z, ; 
Cee n ut A0 AQ. Quod erat demonſirandum. -, 
Corollarium. Hinc corrigendus eft eorum error qui few IS 
rum ſimilium eandem atque laterum ratianem eſſe opinantur. 
Si enim duorum, non rantum triangulorum ſimilium, ſed & qua 
dratorum, pentagonorum, he xagonorum, & g. aut etiam 
rum laters ſive OY en inter ſe ut 2 4 1, Ipſa figurs. 
area erunt ut 4 ad 1: ſi latera ſint inter ſe ut 3 ad 1, erum f. 
2 5 ſive area 1 9 ad 1 in u apron FO laterum Th 
tions, N 
5 PROPOSITIO oo 
"Fig 3 S5 pohgona (ABC DE, FGHIK) div 
© MJ ann ((O in ſimilia triangula (P,S & QT 
K., V. numero equalia : (2. ) & totis re 


1 | 
T 
fo 
i4 


nalia: (3) & pohgonorum propertio depli 
(B, G & BAE, GEK) 


eſt ad T, ita 


tiplicetur per ſcipſum, & produttus per 
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ata [eff 5 
portionis laterum (AB, FG ) iner aquales angulos 


*% „* "4 


1. Pars. Quoniam polygona ſunt familia, erunt 63 9 
mutuo æquiangula, eruntque 1 bin binis æquales 

GFK, & B,G, & BED, GHI, & CDE, HIK, & Lc 
Qua igitur AB eſt ad BC, (6) ut FG ad GH, 'angulique (b)Per cans, 
B & G æquales ſunt, fimilia (c) ſunt triangula P, 8. Simi-(c) per 6. 16. 

liter demonſtrabitur ſimilia eſſe R & V. Deinde quia toti | 
BCD, GHI, & ablati BCA, 3 uales ſunt, etiam re- 
liqui ACD, FHI æquales erunt. em modo oſtendam 


zquari ADC, FIH. Ergo (4) beds CA D ue HFI (h ren 


zqualis eſt. Quare (e) etiam Q& T triangula fimilia ſunt. 5p +. 

Liver ergo 1. Pars. uo . 
ars 2. Quoniam ſimilia ſunt P & 8, ratio P ad 8 du 

cata eſt (F) rationis CA ad HF. Sed ob eandem A Per prae. 
etiam ratio Q ad T duplicata eſt rationis C A ad HF. Ergo 

R 1 Eodem modo oftendama ut Sg 2 3% 

eſſe ad V. Ergo ut () unum antecedens P bh Per 12, 

eſt ad unum conſequens 8, ita omnia antecedentia P, Q, R ſi-I. 7. 


mul ſumpta, ad omnia conſeq N mde i ore. =o 


eſt polygonym ad pol 
3: Pars. Ratio Pa 8 eft ( 5 rationis A B de. 

FG. Sed ratio polygoni ad polygonum eſt eadem cum ratione 

Pads, ut jam oſtendi. Ergo etiam ratio polygoni ad pohy- 

gonum eſt duplicata rationis in AB emo Wod era oat tertium. 


cee 


Maes figure ordinate ſeu 3 ut uilatera tri- 
. quadrata, 8 &c. — in ra- 


tione duplicata laterum. Omnes enim ordinatz ſunt ſimiles 


inter ſe, ut patet ex def. 1. 6. 

3 i en tera A FG inter N. 38 

es nota, etiam proportio figurarum 
2 Sit ex. gr. AB 2. ped. & FG 6. pedum, fiat ut 
2. ad 6. ita 6. ad alium numerum nempe 18. Figura minor 
eſt ad majorem, ut 2. ad 48. ſeu ut 1. ad 9. Inxeaitr autem 
tertius proportionalis numerus, fi (i) ſecundus datorum mul-(k)Per cur. 
num dividatur. & 17. 6. 

preeclara, figu- N 


3. Ex eadem propoſitione elicitur i 


ram quamvis rectilineam augendi — in ratione da- 


ta. Ut fi velim pentagoni, cujus latus eſt A B. alind facere r · | 


-quintuplum : Inter terminos rationis datæ A B. BC, inven 


% me 


. FOND — 
Kite n dle B. ape 
| "I 20. 


Apr * 

P 1 ref duplicata pro- 
r aut oſtend 5 
ad tirculos quoque ue pertinebit· 


hac canltrue (8) 


le gato. Hoc erit quimtuplum dati. 


_—_ ſt ad 


rr. % F{Schol. Cum quadratorim E. K- Een duplicata fu - 
oY int g. 


A 1 ORq ad 854 ſepiſfane une ſet] 


PROPOSITIO XXI. 
FN. (4, B) 2 () full ſaint, i 


miles ſunt. 
Patt x dne 1.6. exaxiom. 1.1. „erstes 


 PROPOSITIO XXII. 


:- fueri ; Hure e, S ni. 


A e 


ae 5 
(3) Per 19. 3 e p & E 


— he AC, CB contentum, eft medium pro 
earum quaidrata. It contenuti 


 nale inter quadratum ui AB, -<& dice 
*Corela. 9.8. AC vd Liquet min offs ® AC 5 SR CF:CB. 


4 quad 1 CF quadratum 
yas Re rogues 


1 3 GB eee, E. v. 

8: Porro® BA: AH AC. * 1A! :- 
4, Aeg. Hoctſh,+ BAq *\BlCreftang.:: BACH. ACq. ' | 
Thwa7aks 5- Eodeps e Ani: XBC:: ABC: BCg. QED] 


PRO- 


ba 4b is n ©) pr. 


- 34.7. ROE” 
ſunt duplicatz rationum Fl 
& 3c. L 6. ad LQ & OR ad SV, 3 name 


1. 9 
lines AB „ Glee accomges inc; : 
3 tots LB & una aid an, of Pediaen, propartiee. 


by. 
: yoEangulum ACB 7 


* 12. Hzcpraxis 4 


4 


1 4 


beer, rette (FL, Lg: & OR, 7 


— 


i fimile BX, ut 1 


>= & OO RW oOo'mu.- 
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PROPOSITIO XXIII. 


Quiangula parallelogramma (X, Z) inter fe Fig. a. 
rationem haben compeſt am ex rarionihus late- | 
rum (AC ad CB, & LCad CF,) . 
Hoc eſt, ſi fiat CB ad O, ut LC ad. CF. 8 iq 
AC ad O. Vide quz demonſtravimus lig 5. parte 3. nu 
Concurrant I L,.S B. in Q. Parallelogram mum X elt 0020 (perl. 
parallelo um R. ut AC ad CB: & Reſtad Z. e 
LC ad Ces. Gee O.) Ergo (c) ex æquo X eſt 5. 

ad Z, ut A Dod erat demonſtrandum. 


Cxollaria. 


Inc & ex 34. I. 1. Trizngula unum 1 . 
un . — huberocors- 
poſitam ex rationibus reQarum A Cad CB, & LC ad CF 


| continentium. 
tet 2. R ac proinde & parallelogramma quz- 


cunque, rationem | habere compolitam ex rationibus 
* af ere Keen, 6d urine. Nequealiter de 5 
ratiocinaberis. 


triangulis | 

Patet 3. Quo malo triangulorum. acparalldogrammorum Fig. _-; 
proportio exhiberi E Sunto parallelo AA X & Z, & 

| | eorum baſes AC, CB,akitudines CL, CN ut CL al- ®per 12.1.6. 

| {|  titudo ad attudiner C CF, ita baſium altera C Bad O, Paral- 
Bt e paralllogram. 2, ut AC eftad O, 


PROPOSITIO XXIV. 


* TN omni parallelogr ammo (SE) que circa (AB) ru. 4. 
diametrum ſunt Par allalgramma (CL, O & ; 
nie} inerſs inoilia ſunt. — 
er 27. 1. n C, 8. & L. F. P 3 7 
* eſt par * e ſi A; B vero & ton SF, | ET 
| &patiCL m wt. 2 e totum SF & paß CI. = 
xquiangula ſunt. RO of ut etiam latera zqualibus an- 3 

op | 


gulis po 

121 Que in triangulis BC . & CE. paraicla ad Che- | 
J. | 54, cit (g & ad CE, r: Ao 50 | 
ut) SA ad AB. Quia vero in tria B, (bp 


* 99 erit EB 20 924 K l. 70 102 


. 
P . n 


Q)Peran.l5.2d A F. ex zquo (4) CE eſt ad EL, ut S A d AF. | 
er e Igitur (e) L & totum SF ſimilia ſunt. Eodem modo o- 
— oY | ſtendam Ol eſſe ſimile toti SF. Ergo (f) CL & O1 ſunt 
A *. etiam fimili inter ſe. Our erant demonſtranda. 


PROPOSITIO XXV. 1 
Ty P 


Ohgonum datum (a in alind dato ( B) a | 
tranſmutare. 1 47. 
Siue polygonums c itmere | equale dato 5 6. F. 1 
mile par, B. | 
—B 
(a Per 45. l. i. | 
or 6s 1 guium Qle — 4 . Manifetum ef CF & FI dg in = 
(1 Per 3-46. cum. 12 CF, FI inveni (e) mediam proportionalem Fl. 
(d)Per 18.46, Super 2 fac 00 polygonum ſimile dato B, erit hoc etiam 


, fint tres proportionales CF, FI., H. 


ſibi polygonum ſuper FL factum, | 


Nm ye cd 
PIP ED ad FI; hateſt (f) ut Q ad R. "leur . 
10. tando ut polygons B eſt ad Q, ita polygonum FL ad R | 

Ae per cooks ety Ber uatur Q. "Ergo etiam pol a 

gouuns m ſuper FL, magen æquatur R, hoc eſt, pr { 

4 &. dato A, Factum eſt „ 


-- PR'6pOsSITIO XII. 


P. le (BD, FN) habemis 
angulum Communen (4). circa eandam dia 
metrum exiſt exiſtunt. 1 
Fig- 44 * Duc dect AE, CE. $negs ABC ef damerum cow | 
munem parall ogrammorutn B ; ipſius BD d- 
meter eſto recta alia A G C ſecans F E in G, & duc paral⸗ 3 
lam GH: Parallelogramma igitur FR, BD exiſtent circa t 
per 24. Ls. munem diametrum A C, ac prbinde ? erunt ſimilia. by = 
Tr i. ut BA ad AD, + fic FA ad AH. Ro ut BAI 1 
46.  feFAad AN, cum BD, FN RON ab per: yy JP, ErgoFh | 
"oF N M. ut FA ad AN. Quod eft abſurd 1 


PRO POS. XXVI, XXVI11, xxx. 


F. 1 | 


| = recto "ON IO Ow 25 0 


8 (e) BA, AC, AO ſunt p 


| Egge hac propolitione facile dabitur quotcunque figuris fi- 
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PROPOSITIO XXX. 


— 


it y D rectam (AB) ita ſecare, ut tota (AB) Ppt | 


ſit ad unum ſegmentam R 


4 | mentum eſt ad reliquum (CB.) 


Hoc eſt (ut loquuntur Geometræ) lineam extrema ac mo- 
dia ratione ſecare. | 


Per 11. 2. ita ſea AB in C, ut reccangulum ſub AB, CR. 


ſit t quale quadrato AC. Dico factum. 


Erit enim per 17. ut AB ad AC, fic AC ad CB. 
Hujus ſectionis vis admirabilis eſt in corporum reularium 
inſcriptione & comparatione. 


 PROPOSITIO XXX. 


7 4 F r relangul ACB ) Fig 47- 
"Ye ſimiles 4 erit for 


& 


ER 


Wat 14 BO ſunt (4) tres proportiagales, crit F ad (x) Per core 


fibi ſimilem N. (5) ut AB prima ad BO tertiam. Rurſum: $8. 1.6. | 
« , erit Fel | 

O tertiam. Quia 

e 


i ſimilem L, ut (d) BA f 4 
tur eſt Fad R, ut AB ad 


erit quoque F ad R & L. amel ſumptas, ut (e) AB ad BO, 8.46. 


AO fimul ſumptas. Sed AB duabus BO, AO ualis eſt. 4) Fer 20. 
Ergo ctiam F duabus R & L wquals err Quod erat de. 16 © 


? 


Cilia. 


" monſtrandurn. 1 » | lg. ä 


milibus rectilineis quibuſcunque una omnibus 1 

& ſimilis, eadem prorſus methodo, qua probl. & | 

7 2 J. 1. exhibetur datis quotlibet quadratis unum æquale· 
a Smanlitations Een fe f. E. eitetur 3 1. l. 6. 


Coroll. (2.) Circulus ſuper hypotenisſam trianguli rectanguli | 
equalis eft duobus circulis ſu 2 latera deſcriptis. Sunt enim 


cireuli omnes ſibi ſimiles; * ſe invicem ut quadrara Jia. ur 


| _ 


nat trorum. 


— Geometrio 


[Coroll. (3.) Hine-jraque Lunularum quadraturans, quan. 
|  primus docuit "Obits, puſſnmns derivare. Sit enim | 
ru „ _A BC triangulum reftangulum: & BAC. ſemicirculus diam. 
E BW fenvicireathu 9 > AMC e 

u diamiro AC deferipths be ee fe 2 
micirculis BNA & AMC FC oqtela, itaque ſpatium 77 N 
4e commune auferas BA, AC,ve dus 22 52 
Au, uirimque lineis circulars i | 
mar BAC s, Et ſi linea BA equalis ſit | 
Hen ©” demiſſa perpendiculuri ad hyporenuſain' BC, erit triamgulum 
340 M7 $2 G e quale lus 


PROPOSITIO Km, 


2 


. cena wn 45. 10 5) fre: 
4 (0 ARC, 8 ee | 


* . TID 1 
T 4.96; 330.3 


prope 38. J. 1. hie citetur 2 


A p Z — 
55 ton I 2 ad centrum © FOD, qu 
. . 


— 


ceutri AQ eſt a gem, ut 1 


ö elt * " ita nc 33 Lars 
5 


x d 4. quan, hoc eſt ad toram 
yum arcus IL, BC, pg 


2 ad centra ut I AE, & AC five 
'S ad peripheriam, ſunt fimiles. © 
Lge 34s 4 


— — - - - 
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(v) 


enim Tbeodoſii Spherica; Trigonometria etiam Spherica; 


magna ue Geographie 
innituntur , & Yue occurrunt paulo 4 Naber in Gnomuuica. 
Sectionibus Conicis, Aſtronomia, Perſpefirua , atque Optics mn. 


Ades ut qui Geometria Elementa omiſſes fere & poſthabitis) 


ELEMENTORUM 
0 E O M E T RIA 


LIBER UNDECIMUS. 


NosBrs SEPTIM YU $. FN 


1X 


EX libris * ſubjungit Euclides elementa numero 
rum tribus ſequentibus timo, octavo & nono com 
) prehenſa, quibus etiam decimum de quantitatibus in- 
commenſurabilibus adjungit. Nos a planis immedim 


tan ad ſolida. De numeris ſeorſum — Id, 


opinor, diſcentibus commodius erit, fi elementa Geometrix | 
nulla alia tractatione interrupta, ſimul omnia habeantw, 
Nihilominus cum citabimus propoſitiones hujus & 1 
libri, eos non ſeptimum & octavum, ſed undecimum & dus- 
pawn imus, ne, ſi ab dere, en „ 
cepto us, pro num citatio implicatior reddatm 
Hic liber duas —— partes e. ing. 
ma jaciuntur quibus ſolidorum, hoc eſt, con- 


rum doctrina univerſa nititur. Altera parallelepipedorun 


affectiones Proponuntur. 


Prime * Principia Undecimus hicce Elementeras 


Ne ane Corporum proprietates im | 
3 Ka & | 3 3 are * N 
us ſolidorum ſcientia aggrediamag, fruſira erimus. Dottras | 


4 


Geometrie Practica, Statice, 


verſa intelleftis rite Solidorum principiis faciliora red 2 1 J 
& ſequenti libro tradiderunt, eadem manca admodum , atm 1 


2 plane Himperfets tradidiſſe ſint cenſendi. 


DEFINITION ES. 


1. OoOlidum five corpus eft, quod longitudinem, latirudinem 1 
8 & profunditatem habet. 85 
2. Solidi extremum a eft ſuperficies. 


3. Lins 
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3. Linea recta (AB) eſt ad planum (C O recta five perpen- Fig. i. 1.11; 


dcularis, cum ad rectas omnes lineas (C A) in plano (CC) du- 


Ras, a quibus illa tangitur, angulos rectos facit (BAC, BAC.) 
4. Planum ad planum rectum ſive perpendiculare eſt, cum Fig. 2. 


omnes rectæ lineæ (L Q,) quæ communi planorum ſectioni 


(XR) perpendiculares ducuntur in planorum uno, * 
ſunt alteri plano (AB CO.) 
5. Si linea (OL) plano inſiſtat tion ad fectos angu⸗ Fig. 3 


los, & a ſublimi ejus puncto (L) ad planum ducatur per- 


pendicularis LP jungaturque PO; angulus L OP dicitur in- 


 clinatio lineæ OL ad planum. 


6. Si planum (RE) plano (LQ) non infiſtat perpendi- Fig. * 
culariter, alterius ad alterum inclinatio eſt acutus angulus 


(ABC) qui continetur a rectis lineis (AB & BC) quæ 


in 8 plano ad communem ſectionem (OE) due 
tur perpendiculares. | 
7. Planum ad planum ſimiliter inclinatuin dicitur, at- 
ue alterum ad alterum, quando dicti inclinationum anguli 
ant. 
9. Parallela plana ſunt, quz in omnem partem produ- 
a ne Ginger intervall s diſtant: / | 
. Similes figurz ſolidæ rectilineæ fant; quæ ſimilibus 
c nl continentur, multitudine æqualibus. 


10. Angulus ſolidus — eſt, qui pluribus quam Fig. 5. 


duobus planis angulis (BAC, CAO, O AB) non in eodem 
eriſtentibus plano, ſed ad unum pundhur conſtitutis „ cön- 
tinetur. | 
11. „Tquales ſolidi anguli ſunt, qui intra invicem paliti 
congruunt. 
edu angulus planus eſt incinztio linearum, ita 
ſolidus angulus eſt inclinatio ſuperficierum. De utroque 
igitur eodem modo ratiocinandum erit. Confule ſcholium | 
1 Prop. n 

12. Priſma eſt figura ſollda, planis collplelieaſa, quorum Fig. 6, 7. :. 
erg duo (O FE, ACB) ſunt parallela, æqualia & ſimilia. 

Parallelepipedum eſt ſolidum ex quadrilateris ex ad- Fi is 8. 
on o parallelis comprehenſum. - | 
14. Si ſex plana ex adverſo parallel fin quadrara , fol 
dum! lis comprchenſum cubus erit. 


PROPOSITIO PRIMA. 


Efte lines pars ana (AC) nequit eſſe in [1 ub Fit · 9. 
ſecto plano (O E,) altera (CB) extra planum. 
=; L. | Per 
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Per ſe F liner rect. Vide 
defin. 7. ah So I. 


PROPOSITIO IL. 


Moe in uno off plano. Et due relle 
ſe nuatuo , "5a in eodem plano ſunt. 
Prima pars per ſe clara eſt, cum triangulum nihil fit aliud 


quam plana Superbcies tribus rectis comprehenſs. Ex quo 


etiam N altera. 
PROPOSITIO III. 
u S das plane (As, CD) ſe une ſecant ;. En 
a N earum ſectio oft recta linea. 
8 EF T 0 * Ph 4 85 — r in . 


2787 Lö der ba ed a dd 


ref EOF, EQ Quad 


8 5 PROPOSITIO IV. 
pig · ia. OC I retta (R. 


— ſecantibus 
os per ipſas dutto perpendiculari " 
ky BQp lano rectarum AC, AF fit pet 


- dnabus relle (CAR, FAS) 7 
exiftat ; erty, 


8 40 K huic in plano FAC duc = 


2 pot quan. rectarumi C AX, FAS vd Fer ubicungue ta 


31. J. 1. 


% erg quad BO. 4 op quad. 1 


Hæc producta. neceſſario ſecabit (4) al 


em fuerit punctuni Q. Secet in O, ju 
que BO. | Quonjam ergo an rue BAO fe br = 


(6) Per def Sed quia BQ pon itur rea. pine FAC SL 


3. 4 11. — facit cum n BA; eſt 


(d) Per 47. | quad. BA. (4) 4. quail. 197 
4. 1. quad. AQ 
Et quia angulus A QO per conſt. * 
0%) Pr. quad. AO. &. (e]. quad. O2 
= quad. A Q. 


t 


»D, »> Hcy Steer 2 


CE as 


proinde ex eo quod negaretur aſſertio theorematis, eadem 


ftantiam eſt Joannis Ciermans. 


ile ee is wh 


| al es. Bb. wn... Sh 
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Ergo quad: BO. 4. quad. BQ 
quad. OQ 
Er d. B O majus eſt e i 
ua is 
Ein us B QO reQuston ef Ergo Q nbd oft folla ® Pave on, 
eU 1 


Scholinm. | def. 3411, 
| Rd quod pondbarur B Q eſſe recta plano FAC; directe 
eſt demo BQ non eſſe refit plano FAC: ac 


aſſertio directe probata eſt. Hzc demonſtratio quoad ſub- 


PROPOSITIO V. 


Ines refte (BA, C4, FA) cidem refle (AR) Fig. 13. 
e eee tres 


CA, FA; — LQ red cum AO reQtum e per pra, 


facit + angulum RAO. Sed etiam ex . angulus RAB Þ per define 


tectus eſt. Ergo anguli RAB & RAO equal funt, 2985 1. 11. 


elt abſurdum. 


PROPOSITIO VI. 


LX. rect (4B, CD) quæ eidem plano (cin 1% | 


perpendiculares, inter ſe ſunt parallele. 
_- poterat * per ſe notum; licebit tamen ſic de- 
monſtrare. 
a fe fac i plano FE, 8 DG normalem ad 
DA, GA, GB. 
BD,DG ay 


unganturgue Rear 
l (% B, & anguli B B DG, (5) DBA g 
ſunt fecti. a DD) (e) ſunt æquales. Igitur trian- f * 
gula A BG, EDA ſibi = zquilatera ſunt, ac proinde (e) IM 4 


inguli ABG, ADG #quales. Sed N B & () rectus eſt, Quare (d) per defi. 


& ADG reQi; Saft vero s. BDG exconſtr. & CD G per cz 5 
definit. 3. recti. Ergo GD ad tres CD, AD, BD, rect eſt. (f) Per a, 
Ergo CD cum AD, Deſt inuno{e)plano. Sedetiam A Bcumf i. 


A , BD (f) in uno plano ef, Ergo AB, CD fiint in uno ee 
plno. Ergo cum anguli ABD, CDB {int (g) recti, erunt 3: * 


AB, CD () parallelx. Quod erat demonſtrandum. - >) 25 0 
L 2 P R O- 36. 1 i. 
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PROPOSITIO VII. 


Ru (EF) ſecans rectas (AB, CD) / toe 
in eodem plano, in uno eſt cum ipſis plano 


Poſtulari poterat- Qui volet fic demonſtret . 
Planum rectarum AB, CD ſecet aliud planum per nll 

TIER E, F. ſi jam EF non eſt in plano AB, D, non erit EF 
* Ui. communis ſectio. Sit ergo EGF. Ergo EGF * eſt linea 


rea. Duz igitur rectæ EF, EG F concludunt 9 au 
— eſt abſurdum. | 
one 1 


| = ſequitur fi EF ſecat parallelas AB, CD, in eo- 
Z EY dem eſſe cum ipſis phno; omnes enim parallel * 
x 87 9 eſs duæ 4, * Gunt in uno plano. 


5 PROPOSITIO VIII. 
Fig. 14%. CC parallelarum (AB, CD) una (AB) plan 


(EF) ft recta; etiam altera (CD) eidem 
ps erit rela, 


Poterat poſtulari. si demonſtratio queritur, fere fink 
ea eſt demonſtrationi propoſitionis 6. 


| Datz BD, AD; in Plano EF fac G D normalem ad BD. 
(a) Vide de- Erit quoque (a) normalis ad AD. pu proton 
monſtr. p.6- AB P, hoc OY eſt. 2 C DBA. Quare angulus CDG (d) n- 
(olg, 4b. ctus eft. Sed CD eſt etiam rectus; * tpote cum 1. 
(ej Per corel gulo ABD (2) % ) refo, duos rectos (f) conficiens Ergo CD 


cularis e lano GDB eu EF. d at den 
Here apy LED 1 5 


11. 

(9 Fer con PROPOSITIO IX. 
Ks Þ Ell. (AB, EF). que ſunt eilem rect (CD) | 
| Parallele, lier non in eodem cum illa plan, 

etiam ſunt inter ſe parallele. 85 


Quamvis poſtulari poſſet, licebit tamen fic demonſtrag 
In plano parallelarum AB, CD, due GK normalem ad CD. 


Fig. 15. 


Ly 


nen in plano parallelarum EF, CD, duc HK normalm | 


* per4.1.1.ad CD. Ergo b. CK recta eſt plano GK H. Ergo cum 
T Per B. I. 11. AG, E H ſint parallelæ ad CK, erunt A G, EH + rectæ pl- 
ger 6. l i. no GK H. Ergo AG, EH * ſunt parallel. Quod ent 
3 demonſtrandum. | 
PRO- 


D 


E- 


ou 


— 
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PRO POSITIO X. ; 


I due rectæ (AC, BC) ſint parallels duabus re- Fit. 17. 
cis DF, EF, licet non ſint in eodem plano, z 
quales angulos (C & F) comprehendunt. 

Fiant CA,. C B zquales FD, FE, & ducantur DE, AB, DA, 


FC, EB. Cum AC, FD ſint parallelæ & æquales, etiam 0 
AD, CF (a) parallelæ ſunt & æquales. Similiter oſtendam (al Zer 33. l. 1. 


BE, CF efle parallelas & æquales. Ergo etiam AD, BE 
ſunt (6) parallele & (c) æquales. Aquantur (4) ergo AB, (Þ) Per prec. 


DE. Cum igitur triangula BAC, EDF fibi mutuo ſint () her ei. 


æquilatera, anguli C & F (e) æquales erunt. Quod erat 2 


demonſtrandum. 

Moroes 0 
AD planum datum (AB) a dato extra illud rig. 1s. 
puncto (C) perpendicularem ducere. 


Conſtr. In plano AB duc quamvis DF, ad quam ex Cper- 
pendicularem deſcribe CE. Ad eandem per E, in plano AB 


= perpendicularem duc AEM. Tum ad AM ex C perpendi- 
cularem demitte CG. Dico CG plano AB rectam eſſe. 


Per G ponatur HG parallela ad DF. | 
Per conſt. DE recta eſt ad CE & EM. Ergo DE rea 
(f) eſt plano CE M: adeoque & (g) HG. Ergo ( CG Her 4. L 11. 
recta eſt ad HG. Sed & CG ex conſt. recta eſt ad E M. BIS nut 
o CG (i) recta eſt plano AB. Quod erat propoſitum. Ew : 


Scholium. Practice fic. Ad punctum A datum affigatur (i) ker 4. 111. 


| - funiculus ; & ab ejuſdem longitudine & tenſione dati extremi- Fig 20. 42. 


tate. B deſcribatur in plano dato circulus BCFL. Linea AK 
puntum datum & circuli centrum connectens erit plano dato 


perpendicularis.) 5 

-2.. PROPOSTTIO-:XH. * 
E= dato plani (EF) puncto (A) rectam ad da- Fit 19. 

tum planum erigere. | ; | | 

A quovis extra planum EF puncto D, fac DB ad planum 
* EF rectam. junctaque BA, duc AC parallelam DB. * per prec. 
Dico factum. Demonſtratio patet ex 8. Eos 

| Scholium, | 
Ractice per datum punctum perpendicularis ducitur dato 


plano, {i norma OK N ad datum punctum applicetur, 
[& circumrotetur.] ä 


L 3 PRO- 
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_PROPOSITI©O XII. 
Fig. 0. V neæ ex codlem puncto ductæ (DC, E C) nequeunt 
L amba ad idem planum (AB) efſe rect. 
Alias enim per 6. forent parallelz. Quod fieri non poteſt, 
---BROPOSITLIO Av. - 
J eadem recta (AB) ad duo plana (FG, L 
perpendicularis eſt; plana erunt parallela. 
Sumatur in planorum alterutro E G quodvis punctum C, 


x ex quo ducatur CE parallela ad AB, occurrens plano LQin 
er 8.7.11, E. Erit CE etiam (a) recta plano utrique FG, LQ. Quare 


Fiz. 21. 


(d) Per dein. ſi jungantur rectæ AC, B E, erunt anguli A, B (6) recti. Ergo 
> By AC 


3. J. 11. AC, 


(00 Per 29. la. E ſunt (e) paralleke. Ergo 


E B parallelogrammum 
(d]Per 34. li. pendicularem, æquatur (d) AB. Eodem modo o 


omnes utrique plano perpendiculares eſſe æquales. Ergo pl ; 


(e)Per defin,na (e) ſunt parallela, Quod erat demonſtrandum. 
4. II. 


PROPOSITIO. XV. 


| Fig-zz, CI rectæ dna ſe mutue rangentes ¶ BA. CA) ad 
0 I duas alias ſe mutuo tangemes (ED, FD) fm 


parallele; etiam plana per ipſas ducta erunt paral- 


_ 


Ex A ducatur A G recta ad planum E F, ponanturque G H 4 


(0299. 11. Gl, parallelæ ad DE, DF. Erunt hz (a) parallelæ etiam ad 
b] Per a. A „AC., Cumi r 
| Kent etiam (c) CA G, BAG recti. Ergo GA, quæ ad planum EF 
a tecta, etiam recta (d) eſt plana BC. Ergo plana (e) BC, 
(% Per pre, E F ſunt parallela. Quod erat demonſtrandum. 


PROPOSITIO XVI. 


Fig 23- Pro (EHFG) ſecans parallela plana (AB) 
CD) in its facit ſectiones (EH, G) parall- 
las. . 


(a) Perſchol, Si non, cum ſint in eodem plano ſocante, convenient (a) ali. 


I. 1. cubi IJ. Quare totæ HEI, FG] ſint (6) i lanis A B, 
7 2 & n CD 


eſt, ac proinde C E, quam jam oſtendi utrique plano 2 


_— « a _——_— r 


1 
* 
D 


I ww _ =g TP qgnonwg , __ 
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co productis, etiam hæc convenient in I. Quod eſt abſur. 
dum, contra definitionem 8. hujus. 


PROPOSITIO XVII 


pot plana rectas lineas (BD & GH) proper- 
tionaliter ſecamt. 

Ducantur in 7 PQ, TV rectæ BH, GD, item BG 
occurrens plano RS in F, Falle Pans Het FC, FI. Planum 
trianguli BGD we fax cit ſectiones C F, DG 
(a) 2 Ergo: BC ad CD, ut () B F ad F G. Rur- (21 Per prar. 

5 HG ſecans 3 plana facit ccdones f 1 1.1.6. 
(c) BH, FI parallels. Ergo eft HI ad 1 C, ut (%) BF ad Fer prac 
FG; hoc eſt (quod Jars < ol 1) ut B C ad CD. Quod e wo. 
erat demonſtrandum. 


PROPOSITIO XVII. 
IF rebta linea (FE) fit ad planum (AB) recta; Fit. 25. 
omnia, quæ per ipſam ducuntur Plana, ſum ei- 


Fit. 24. 


| dem plano (AB) wh | 


Ductum fit per FF. phnam aliquod GC ficiens cum AB 
ſectionem CD. In hoe ale. HK normales ad CB ſe. 0 7 
ctonem communem. Cum igitur etiam (a) P E recta fit ad i 9 
CD; erunt K H (6) parallels ad FE. Sed FE ponitur redta , 11. 


Nen Ergo & H K rectæ (c) 8 Ergo DIper 29.44. 


PROPOSITIO XIX. + 7 


I duo plana (MF, GD) ſe ſecantia, fort ambo Fig, ac. 
recta eidem plano (AB;) erit etiam communis 
Tren ſectio (XI.) recta plano (Az.) 
Quoniam planum MF abr rectum plano AB; exdef.4. 


word puncto L poſſe in plano M F duci refers perpendicu- 


plano AB, cam nempe quæ ex L efſet in plano MF 
icularis ad communem eren 1 F. 8 quia 
um GD ponitur perpendiculare ad AB, ex def. 4. patet 
3 GD poſſe duci ex puncto L perpendicularem plano 
AB. Sed ex L tantum * una poteſt duci perpendicu- 1g. lar. 
aris plano AB. neceſſe eſt ut recta quæ ex L 
dicularis eſt plano A B, exiſtat in utroque plano MF & G D, 


ac proinde fit ipſa plnorum MF & GD communis ſectio L K. 


Quad erat demonſtrandum. 
3 < PRO- 
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PROPOSITIO XM. 


Pe. 27. 07 angulus ſolidus (A ) rribus planis angulis (BAC, 
CAD, DAB) continetur ; boram duo quilibet 
reliqua ſunt majores, 8 


Si tres plani ſunt æquales; patet aſſertio: Si inæquales, maxi- 

mus eſto BAD. Hic nihilominus minor eſt duobus reliquis. 

Ex maximo enim BAD abſcinde B AE parem BAC, fiant- 

que æquales AC, AE. Per E ducatur recta occurrens ipfis 

AB, AD in B & D; junganturque BC, DC. Quoniam 

(a] Per conſtr. anguli (a) B AE, BAC æquales ſunt, & latera BA, AE x. 

(b] rer 4. J. . qualia lateribus BA, AC, etiam baſes BE, BC æquales (6) 

(e] Per zc. erunt. Quoniam vero BC, CD (c) majores ſunt quam BD, 

fs Is ablatis æqualibus BE, BC, remanet CD major quam ED. 

(d) Perconfir-Sed latera E A, AD zquantur lateribus (4) CA, AD. Ergo 

le) Per 25. angulus (e) CAD major eſt quam EAD. Cum igitur BAC 

.. par fit oſtenſus BAE. Erunt duo ſimul BAC, CAD majo- 
res toto BAD. Quod erat demonſtrandum. | j 


PROPOSITIO XXI. 


| Fig. . Jy Lani anguli, ſolidum angulum quemcunque con- 
I ponentes, quatuor rectis ſunt minores. 


Eſto ſolidus angulus A. Planis angulis illum components 
bus ſubtendantur rectæ BC, CD, DE, EF, FB in uno pla- 
no exiſtentes. Quo facto conſtituitur pyramis, cujus baſis eſt 
lygonum BC DEF, vertex A, torque cincta t i 
3, I, I. K, L, quot plani anguli componunt ſolidum A. Jam 
(a) Per præc. vero quia duo anguli ABF, ABC (a) majores ſunt uno 
FBC, & duo ACB, ACD majores uno BCD & ic dein- 
ceps; erunt triangulorum G, H, I, K, L circa baſim angulifi- 
mul ſumpti, omnibus ſimul angulis baſeos B, C, D, E, F majo- 
| res. Sedanguli baſeos una cum quatuor rectis faciunt bis tot 
{b)Per theor. rectos, (6) quot ſunt latera, five quot triangula. Ergo om- 
KI P nes triangulorum circa baſim anguli, una cum quatuor rectis 
5 . conficiunt amplius quam bis tot rectos, quot ſunt trianguk. 
; Sed idem anguli circa bafim, una cum angulis qui compo- 
le) Pater ex nꝭnt ſolidum, componunt bis (c) tot rectos quot ſunt trian- 
32.1-I- gula. Liquet ergo angulos ſolidum angulum A componen- 
tes quatuor rectis eſſe minores. Quod erat demonſtrandum. 


Corol- 


5 > 7 & &@ @ Wa”. 5 MH WS E=EA & 8. 


angulus ſolidus octaedri; ex quinque, angulus ſolidus Icoſae- 
dri; cum æquilateri trianguli anguli tum 3. tum 4. tum 5. ſint 
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Corollarium. 


Ex hac & præcedenti ſatis colligitur, ex tribus angulis pla- 
L nis, rectis quatuor minoribus, quorum duo quilibet re- 
liquo ſint majores, ſolidum angulum conſtitui poſſe. 


Scholium. 


X hac eadem propoſitione demonſtratur celebre theore- 
L ma. Tres tantum figuræ planæ ordinatæ, & æquales, cor- 
pus continere poſſunt, nimirum æquilatera triangula vel 4. 
vel 8. vel 20. Quadrata 6. pentagona 12. Ac proinde quin- 
que tantum ſunt ordinata, ſeu regularia corpora. Pyramis, 
quæ 4. Octaedrum quod 8. Icoſacdrum quod 20. æquilateris 
triangulis continetur; Cubus, qui 6? quadratis, Dodecaedrum 
quod 12. æqualibus pentagonis ordinatis comprehenditur. 
Porro corpus ordinatum dicetur, quod planis ordinatis & 
æqualibus continetur. 

Demonſt. Ex duobus zquilateris triangulis non poteſt con- 

ſtitui 8 ſolidus: ad hoc enim ſaltem requiruntur tres. 

A tribus triangulis æquilateris in unum punctum coeunti- 
bus, pun conſtitui angulus ſolidus pyramidis; ex quatuor, 


9... 
4. rectis mupores , ut colligitur ex coroll. 12. p. 32.1.1. | 
Quoniam vero tres anguli pentagonici (6) ſunt 4. rectis (bJColligitpr 
minores, poterunt tria pentagona in unum punctum coeuntia 4 corol. p. ll. 
conſtituere ſolidum angulum, nempe Dodecaedri. * 
A tribus quadratis in unum punctum coeuntibus effici ſo- 
lidum angulum cubi, per ſe patet. Atque ita quinque ex- 
ſurgunt regularia corpora. 1 
Prxter hæc nulla eſſe alia fic oſtenditur. 
Sex anguli trianguli zquilateri conficiunt 4. rectos. Unu 


enim facit duas (c) tertias recti: ac proinde ſex tales efficient (e] Peruorol, 


12. tertias recti, hoc eſt rectos 4. Ergo, a ſex æquilateris 12. P. 32. J. l. 
triangulis non poterit effici ſolidus angulus, multo minus a 
pluribus. | e 
A quatuor quadratis, non poſſe conſtitui ſolidum angu- 
lum, ac multo minus a pluribus per ſe patet. 1 
Anguli pentagonici 4. ſunt 4. rectis majores: Singuli enim 
efficiunt 6. quintas (4) recti. Ergo a quatuor pentagonis ne- (d] Per corol- 
quit fieri angulus ſolidus, multo minus a pluribus. 147 
Nec ſane ex aliis figuris quibuſlibet ordinatis conſtitui po- 
terit ſolidus angulus. Tres anguli hexagonici (e) ſunt 4. rectis (e] Per corol. 
|  Eguales, 2.5. 151 l. 4. 


© 
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xquales. Unus enim facit 4. tertias recti, ac proinde tres fa- | N 
ciunt 12. tertias recti, hoc eſt 4. rectos. Ergo ex tribus hexa- f 
= nequit conſtitui ſolidus angulus, multo minus a pluri- . 


Cum vero tres angulihexagonici ſint 4. rectis æquales; tres 1 


anguli figurarum quarumlibet hexagono majorum; ut hepta- 
* octagoni, &c. 4. rectis majores erunt. Quare mani- 
eſtum eſt reliquas figuras ordinatas, omnes eſſe ineptas ut ſo- 


dum angulum conſtituant; adeoque præter n 5. nulla 


ordinata corpora dari poſſe. 
 PROPOSITIO XXII. XXIII. 
Dmadum e fon _ ac moleſte y_ 
| fore uſu non beer 
PROPOSITIO XXIV. 


Lana allelpipedum continentia (.) ſunt pe 
3 (2.) gue ex — 7 
la& (z.) equalia. 


J. ig. 29. 


1. Pars. Planum A F ſecans r BD, FH. ex defin. 1j 


7 Per 16. Peril facit (a) ſectiones BA, E parallclas. Rurſum pk. 


* num A F ſecans plana AH, BG per N 41 facit 


(b) rend. (C ſectiones AE, B F parallelas. Erge BAE 


mum eſt. _ arguments reliqua parallelepipedi plana ſunt 


parallelogram 


2. Pars. — ex prima parte tet AB, B Cparallels 


(e] Per 10.“ eſſe E F, F &, erunt (c) anguli ABC, E FG pares. Quare 


4. 11 cum & latera alternis ſunt paria, familia ſunt parallelogram- 
ma adverſa BD, F H. Eodem modo probatur de cæteris op- 


poſitis. 
3. Pars patet ex prima parte, & 4. vel 8. 1 


PROPOSITIO XXV. 
Gi? parallelepipedam (G FDI) ant 
ma 


« 
4 


Fig. 30. 


dum (G P) ad ſolidum (M F.) 
Demonſtrabitur eodem modo quo 1. 6. 


EE, * — yy . r r — ts. an. aaa 


7 
(VP) ſecetur 4 i lanis parallel; 
erit ut baſs (DC O) ad baſm (OPFE) . 


Corol- 
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| PDRiſma ſectum plano adverſis planis » ſectionem 
P habet ſimilem & æqualem r 1 
PpROPOSITIO XXVI. XXVII 
= N ox fe neceſſarie. 
pROPOSITIO XXVIIL. 
Lanum per adverſorum planorum diametros (AC, Fig.29. 
IL EG) tranſiens, parallelepipedum ſecat in duo equa- 
| lia priſmata. | 
Quoniam (a) BG, BE funt parallclogramma; CG, AE (a) Per 24 
æquidiſtant eidem BF. Ergo & (6) inter ſe ſunt 5 * 
ac proinde in uno ſunt plano. Ergo rectæ AC, EG (c) 82 241. 
uno ſunt plano. jam vero planum per illas ductum ſecare A 
parallelepipedum in duo priſmata æqualia fic oſtendo. In- 
telligatur priſma AEG CDH ſupra planum ſuum EAC G 
ita conſtitui, ut i D, H vergant ad angulos B. F. Mani- 
feſtum eſt tum c fore inter parallela plana BAD C, 
FEHG. Tum vero neceſle eſt ut D cadat in B, & H in F. 
Cadat enim D extra B fi fieri poteſt, in N. Angulus BA C 
xquatur (a) angulo DCA. Sed DCA æquatur NAC, een Per 27. 
enim unus idemque angulus.) Ange 0A & NAC . 
ſunt: quod eſt abſurdum. Ergo D incidit in B; & pari de 
cauſa H in F. Ergo priſma AEG CD H congruitpriſmati 
ACG E F B, ae proinde (e) æqualia ſunt. | (e) Per au. 3. 


pPpROPOSITIO XXIX. & XXX. 


ns N (FEAGKIMC & FEB Hrg. ; 
I LOA que candem habent baſm (EFI 
& altirndinem eandem, ac proinde exiſtum inter pa- 
rallela plana (EFIM, GAOL;,) agualia ſwnt. 
|  Vel enim exiſtunt inter lateralia parallcla plana E AO M. 
& FGLI, vel non. Eſto primum. Ex 24. hujus, &8.1. 1. 


Patet triangula AE B, CMO, item GFH, K II. ſibi mutuo 
equilatera & æquiangula eſſe. Quare ut in præcedenti, often- 
am priſmata CHOLIK, AEBHFG ſibi mutuo impoſita 
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® Per ario. y. congruere, ac proinde * æqualia eſſe. Quare addito com- 
muni ſolido FE BHK CMI, tota parallelepipeda F E AG R f 
1 IMC, FEBHLO MI æqualia erunt. Quod erat dem. i 
Fig. 32. Sit deinde parallelepipedum FX QE MIP R non inter ea. 
dem lateralia plana parallela exiſtens cum parallelepipedo FR 
AGK CMI. Quoniam ex hypotheſi G K, AC, RP, QX © 
ſunt in uno plano ad baſim EF IM parallelo; RP, QX ſe-. 
cent GK in L & H, AC vero in O & B; junganturque EB, 
MO, FH, IL. Facile oſtenſu eſt plana ſolidum FE BHLO 
- MI continentia parallelogramma eſſe ex adverſo æquidiſtan- 
Fer defin. tia, adeoque ſolidum illud * eſſe parallelepipedum. Sed huic per 
1 primam partem parallelepipeda FX QE MIPR, & FEA. 
SEKCMI, ſunt æqualia. Ergo etiam ſunt æqualia inter ſe. 
— Quod erat dem. | 


Ee, Scholium. = ' 
HE propoſitio ſimilis eſt propoſitioni 35. lib: 1. affirmat 

4:4 enim de ſolidis, quod illa de planis. Quare ſimilis etiam 
erit reliquorum caſuum demonſtratio. 5 


.  PROPOSITIO XXXI. 


"Ys 33 P ſuper equalibus baſibus (AO & 
EG) & in cadem aititudine (S) ſunt aqualia. 
Hlabeant parallelepipeda primo latera ad baſes normalu. 
Ad latus FG productum, fiat parallelogrammum GMK H 
æquale ac ſimile parallelogrammo AO: perfectoque paralle 
logrammo GMPR, rectæ PM, RG occurrant ipſi KH in 
Q & L. Jam vero intelligantur ſuper G K, GQ, GP con- 
ſtitui parallelepipeda, quorum latera ſint ad baſes recta, alti- 
tudo autem omnium communis ſit S. Solidum EGS eſt ad 
(277 25- ſolidum GPS, ut EG (a) ad GP; hoc eſt (quia EG, AO 
(o ber 35, Per hy p. zquantur) ut AO ad GP; hoc eſt per conſtr. ut 
1 GK ad GP; hoc eſt ut (6) GQ ad GP; hoc eſt (c) ut ſo- 
(c] Per 25. lidum G Qs eſt ad idem ſolidum GPS. Quoniam igitur ſo- 
& Its lida EGS & GQsS candem habent rationem ad ſolidum GPS, 
(d] Per 9.1.5.crit folidum EGS (d) æquale G Qs; hoc eſt ſolido (e) GKS$; 
(e] ker 29. hoc eſt (quia baſes GK, AO ſunt () æquales & finules) 
0 be. . "ſr ſolido (g) AOS. Quod erat propoſitum. Per totum dif- 
(g] Pater ex curſum ſolida accipiuntur recta. i 85 
29 l. 11. ino Habeant deinde parallelepipeda data EGS, A Os latera ad 
Per. ſt. baſes EG & AO obliqua. Fiant ſuper EG, AO parallele 
pipeda, quorum latera ſint ad baſes recta in altitudine 8, hxc - 
æqualia erunt obliquis per 29. aut 30. Quare cum 7 
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recta per primam partem ſint paria inter ſe, erunt & 
obliqua æqualia. Quod erat demonſtrandum. 


PROPOSITIO XXXII. 


Pere. quevis aque alta, ſunt inter | Fig. 3 | 
ut baſes | 


1 ſint GO & A. Super CO fac prallogrammum OE 
ar ipſi 
r he 1 BC, OE intelligantur erigi parallelepipeda in alti- 
tudine K: hac i igitur partes erunt unius parallelepipedi. BEK. 
Ergo * parallelepipedum O E K eſt ad parallelepipedum BC K, * Per Sy. 
ut baſis OE ad baſim BC; hoc þ eſt ut baſis A ad baſim BC. + 11. 

Sed quia bales 47 & A ſunt zquales, parallelepipeda OEK T 8 
& AK * zqualia ſunt. Ergo etiam parallelepipedum A K * rer pr. 
eſt ad parallelepipedum BCK, ut baſis A ad baſim BC. 


Quod erat demonſtrandum. 


Gln 


od hic de parallelepipedis oſtenſum eſt, ne tr 
in libro 12. de pyramidibus s 6. de quibuſlibet priſ- 


matibus in corollario 1. poſt p. 9. e conis & cylindris prop. 11. 


PROPOSITIO. XXXIII. . 


G Parallelepipeda (H A & CA ſunt i in tri- Fig. 35. 
Plicata ratione laterum homologorum (AB, BC.). 


Sint ] parallelepipeda AH, CM ſimilia. Ergo omnin-ipſo- 
rum ow ſimilia (a) ſunt; adeoque AB ad BC () eſt ut a] Per defi 
EB 4 BO; & ut FB ad BG, ſic EB ad BO. Inſuper & 5 ge, | 
anguli (c) plangrum xquales ſunt, ollocentur fic igitur ſo- (>; 4 : 47. 
lida AH, CM ut æquales anguli CB O, AB E ſint oppoſitiſc ad 
& latera AB, CB in directum; tum vero etiam (d) EB, OB (d Pate er 
in directum erunt. Cogitentur jam ſuper planis BQ NEC 15.4.1. 
facta ſolida, ſic ut ſolida K B, H fint unum parallelepipe- 
dum, & KB, PO faciant unum fimiliter porabelepipedum, 
& PO, CM unum quoque parallelepipedum conficiant. So- 
lidum H A eſt ad Jolcdun K Be) ut AE ad BR hoc eſt (e) per 25. 
ut (F) AB ad BC; hoc eſt (ut per hyp. oftendi. ſupra) ut 7.11 
EB ad BO; hoc: eſt ut (g) EC:ad BQ; hoe eſt ut lolidum (f Per . 1.6. 


0 h) idem KB ad ſolidum PO. Continuant ergo eandem ra- . 


tionemy, 11. 
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d.uonem tria ſolida HA, KB, PO. jam vero ſolidum K Beſt 
(i) Per cand. ad ſolidum PO, ut (i) baſis BR ad baſim BQ; hoc eſt ut 
Send (e) E B ad BO; hoc eſt, ut (1) FB ad BG; hoc eſt (m) ut 
ra er yy. Planum F C ad planum BS; hoc eſt, ut idem (n) rurſus ſoli. 


myreri. ls. dum PO ad C M folidum. Quatuor ergo ſolida H A, K B. 
na) Fer 25. PO, CM, ſunt continue proportionalia. Ergo ratio primi 


(p] Per 25, 
11. demonſtrandum. | 
(4) per 1.1.6. [Corollarium. Hinc ſi fuerint quatuor lines rectæ continu 


proportionales; ut eſt prima ad quartam; ita eſt parallelepipe- 
* - parallelepi 3 at. | 


0 dum ſuper primam de 


literque deſcriptum ecundam. 
Wm. Lott 
Pei. lia. Juplicando Problema: de quo infra. 


Coroll. (3-} Hinc etiam corrigendus eſt eorum error qui ſal 


dorum ſimi 
Linea enim duple cubus non eſt tantum duplus, ſed octuplus oxi 
 alterins. Et Linea triple cubus non eſt tantum triplus ſed vige- 
cuplus ſeptuplus cubi alterins. Naw 1 : 2. 4:8 61:3. 


I: 3: 
9727.55. Et ita de curporibus quibuſeunque ſimilibus eſt cm. 


ſendum; utideinceps patebit. 


Coroll. (4.) Eine ratio triplicate quantitatum grit 


eft ratio cuborum earundem. Sint due quavis quantitates in 
iplicats ratione quantitatum AB, BC; erunt etiam ut AB 


od hic de parallelepipedis oſtenſum et, in libro 12.d6 


monſtrabitur de pyramidibus propoſ. 8. de quibuſlibet 
p das coroll. 2. poſt p. 9. de conis & cyl i P - 12. "4 


de ſphæris p.18. | 

| PROPOSITIO XXIV. 

Bins C paralllepipeds equalia ſunt (B A., CK) recipr- 
| . baſes & altirudines, (hoc eff, baſis AMeſt ad ba. 

| m FN, ut reciproce altitudo F C ad altitudinem AB.) 


Et fi reciprocant baſes & altitudines, equalia ſunt. 


1. Pars. Sint primo latera ad baſes recta. Si jam ſolido- 
rum BM, C K altitudines fint pares, res patet. 


Sialtitudines fint inzquales, a majori F C abſcinde FE pe | 


rem BA: & per E duc-planum EL ad F K parallclum. _ 


. In. HA ad quartum CM eft (o) triplicata rationis primi HA 
DT; KB ſecundum; hoc eſt, rationis () AE ad BR; hoc ef, 
(q) rationis homologorum laterum A B ad B C. Quod erat 


oll. (2.) Hinc etiam pendet celeberrimum illud de culy | 
® 155 


um eandem ac laterum eſſe rationem opinantus. 


r OHOT Oc 


} ck ad Ex Schaum; 
| () CFad EF; hoc eſt ex confir. ut CF reciproce ad BA. 144 


: 
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AM eſt ad baſim FK, ut ſolidum (a) BM ad ſolidum ER; ) as. 


hoc eſt (q nod ex h ia ſint ſolida BM, CK) ut folidum 4 t. 
44 Dee ut (6) CG ad EG; hoc eſt, ue 85 


erat demonſt. 
Sint deinde latera ad baſes o . Erigantur ſuper iiſdem 
baſibus in altitudine _ rae rea. Erunt his 


obliqua (d) parall ualia. Quare cum hæc per 1. (d)per 29.6 
tain rotiprocent b . etiam illa r 
Quod erat demonſtrandum. 

2. Pars. Sint altitudines inzquales, lateraque ad baſes recta, 
& ex majori CF ipſi AB ſume parem E F. Solidum B M eſt 
ad folidum E K, ut (e) AM ad F K; hoc eſt ex hyp. ut C Fad 
BA; hoc eſt ex conſtr. ut C F ad EF; hoc — 4h CG ad w_ 
EG; hoc eſt, ut ſolidum (g) CK ad ſolidum idem E K. I mY 
folda BM & CK candem habet rationem ad EK. 1 Cab 


NOS Quod erat demonſtrandum. 


C 


Corollaria. 


A de parallelepipedis demonſtrata ſunt Prop. 29. 30,31, 
2, 3 3 3+ etiam conveniunt priſmatis | 

855 2 tet ex p. 28. 7 = 
* ———— e alta ſunt ut baſes A, B. Fig. 35. 
2. Si ſimilia fuerint, 8 proportio triplicata eſt pro- | 


portionis laterum zqualibus angulis oppoſitorum. 


3. Si zqualia ſunt, rec 8 baſes & altitudines: & 1 
reciprocant baſes & altitudines, quali ſunt. 


 Scholinm. 


Uod 115 propoſ. 34. oſtenſum eſt de parallelepipedis, de- 
nmonſtrabitur in libro 12. de pyramidibus p. 9. de priſ- 


\ 


matis quibuſcunque coroll. 3. poſt. P. 9: de conis &'cylindris 


P. IJ. 
PROPOSITIO XXXV. 
22 rolixa, ſervit ſe equenti, quam þ ſome illa 4 
200 rabimus. 
PROPOSITIO XXXVI. 
Arallelepipedum (DH) ex tribus rectis propor- Fig. 38., 
tonal us (A, B, C) factum, equatur paralle- 


lepipedo 


164 Elememorum Geometriæ 


priori. 


Parallelepipedi DH baſis FD habeat latus E F æquale A, 


& latus alterum ED æquale C: latus vero EG baſi i infiſtens, 


æquale mediæ B. Erit parallelepipedum D H factum ex tri- 5 ; 


bus rectis A, B, C. Parallepipedi deinde IN tria latera 


LX. IX, XM (ac proinde omnia reliqua) fint æqualia me- 
diæ B; & angulus ſolidus X fit æqualis angulo ſolido E. 


Erit parallelepipedum IN factum ex media B, & prioria- | 


quiangulum. Dico etiam eſſe æquale. 


Caum enim per hyp. & conſtr. fit ut FE ad LX, ita reci- 1 
@ per 14.1.6 proce IX ad DE, erunt * baſes DF, IL æquales. Jam quia | 


. anguli ſolidi ad E & X ſunt =quales {1 ponantur intra ini 
+ per defin. cem, + congruent; & ob æqualitatem rectarum EG, XM. 
11. ll. puncta M. G coincident. Quare una erit utriuſque ſolidi 


altitudo ene nempe a punctis M, G j Jam congns r 
® per 31. l n · entibus, in planum baſeos demiſſa. Solida 1 igitur DH, * 


æqualia ſunt. 08 erat demonſtrandum. 


* 
o - 2 * 1 : 
Se lv. ES. 
* 25 
3 
8 


HE porro obſervabimus, id quod magnum habet 
ex tribus lingis quomodocunque inter ſe ductis, 
dem magnitudinis ſolidum pigni 
ne, CAB. BCA. 
2 
In ſchemate hic appoſito duæ prin literæ 4 by 
- ſim; tertia altitudinem. Comparemus primum cum ſe 


Baſis AB eft ad bafim CA per 1: 6. ut B latus ad C H: 


* hoc eſt reciproce ut B altitudo ad C N inem. Ergo per par 
| Eodem modo oftendes primum 5 13 rerun 
cundo eſſe alt. 


PROPOSITIO XXXVII. 


P Arallelepipeda ſimilia, fi aniliterque a lineis. m- 


porrionalibhus deſcripta, etiam ipſa ſunt * 


tionalia: & e converſo. 


Patet ex 34. |. 5. Rationes enim parallelepipedorum per 
1 th hujus erunt triplicatz rationum ex hyp. æqualium, Jp 
Feds bent linex. 1 


Converſa patet ex 35. l. 5. 3 


7 


lepipedo (1N) fatto a media (B) G 2 * 1 


. 


r0- 


Mk.” 


7 


Py 


Propoſitio vera eſt de ibuſe Pe EY 
qu patebit l. 12. triplicatam — catam habere laterum rationom. 


aner XXXVIIL & XXXIX. 
Ihil continent memorabile , G- 0 


n ie XL. 


duo priſmata 
"ks (ABFGOC & IKLPXO) 7 2 vs 
rum unum baſmn habeat parallelogrammam 265 
dplam baſeos alterius (IXIL) 7 Iriangula 4 
_ priſmata erm equalia. wy 
3 —55 parallelepipeda 

9K. KR & CH, crunthec 

1 — Sig 


Lan . hec duo friſmata triengularia al- x” | 
7 i pore . rte e 


* item.] 


ae er altitudine in dum ducta, 
ft p 2 —— 
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ſ 
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ELEMENTORUM 
GEOMETR 1A | 


LIBER DUODECIMUS. 


NosBis Ocrtavus. 


I — erit in (53 libro duodecimo, cuſus g 
Grina 3 maxime fit neceſſaria, demonſtrationes adeo 


ut eyrones in deſperationem erumque- conjiciant., f E | 
FE commodo ita mederi A opodtita noble nobis eſt; ut tamen N 95 


rigore Geometricæ demonſtrationis non reeedamus. Quod 


8 an ſimus aſſecuti, lector EE a — 8 e 1 þ 


Euclidea prolixitate contulerit. 


Valler, &. corporum fac 


rum. Conos atque Spheras' confoderdt : es inter 75 


e eoruth. Fate. Utilifſamus ſave 
priucipis illa contineat. quibus dot ce pu ly 


tiones de Cylindro, Cono atque Sphera- Grometrarum Prince, , 


F vero Mrchinedes, ins . 
DEFINITIONES. 


nn 


BLA) comprehenſum, ab uno plano (Z) 
Punctum (L) . Ab. nl 
Flanum Z baſis dicitur, & elle poteſ vel t 


quadrangulum, vel quævis alia ex cuj bus bn 
— gun, in cn dee L e 


I F: 8 
nike fai pn inter gr liciſſima as. a ; re, 


2. Si extra planum as circuli (CL) acceptum buen 
( A) ab * ducatur recta infinita (AF) tan 


3 


circu- 


*revacaremus ;: id ag. | f 


4 wm Enclides libro * Jorum . 2 8 | 
P 2 ut pot ſuperficiebus |} 
ys Bs menſuras definiviſer ; In Dee 1 
libro corpora ſuper ciebus curvis terminata, 33 nimi- | 


we | 


2E 9 * S 


— 
— ne ME”. rs — 


7 


= - FTE in C;'au & puncto (01 manente fixo, circa periphe- | 
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Itaque fi ea, qu figurz.alicui inſcribuntur, ab ea tandem 


| deficiant defectu minori quocunque dato, inſeripta dicentur E 5 


| in figuram deſinere: Et fi ea quzalicui figurz circumſcribun- 
tur, excedant eam tandem exceſſu minori quocunque Gn. 
dicentur, Mirſum circumſcripta deſinere in figuram. 


PROPOSITIO PRIMA. 
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Liber Duodecimut. 


menti CEA. Eodem modo ſingula triangula AK D, DIB, 
K«e. fingulorum ſegmentorum plus ſunt quam dimidia. Er- 
g9o omnia triangula omnium ſegmentorum plus quam dimi- 
4 ia ſunt. Hæc ergo fi ex illis, eſt, ex reſiduo circuli au- 
feras, plus quam imidum auferetur. Pari argumento ſi in- 


ſcribantur circulo ona duplo ſem urium laterum, f 
2 e 1 4 Rage ker} Wh e 


dium. Ergo reſiduum erit 5 * minus 9 dato 28 * 
2 e polygona inſcripta tandem a circulo deficient $9: , | 
uantitate minori 7 quacunque, hoc eſt, In circulum Fur. 46. 
inent. " erat demonſtrandum. Tr defi. 
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metrorum. 
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ride modo oſtendetur rationem B eſſe majorem 
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PROPOSIT 10 Ht & IV. 


ze prolixe, & diffciles tyranihus,, nec 2 babe | 
ut per n ee 1 
| tr for ths cs fe 700 1 
— 1 5 imer. u 5. 
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| mata pyramidi QP A R inſcripta, eſſe ad ſingula inſcript PY- 
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fiet Jovi dato minus. Ergo E 3 riſmatum circumſeript 
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(multoque magis pyramidis Z quæ pars eſt priſmatum 
ſibi e exceſſus ſupra inſeripta en fiet 
quovis dato minor. Ergo inſcripta priſmata in fund, 
tandem deſinunt. 8 erat demonſtrandum. 


PROPOSITIO. V. 


mand. triangulares eque alte cam inter ſe propor- ru u. 
P tionem 1 quam Tas (AQR, 49-56 


Pyramidum altitudines æquales referant latera AP, EZ, 
quibus in quot placuerit æquales es, ſed æque multas, 
utrimque diviſis, factiſque per diviſionum puncta ſectionibus 
ad baſes parallelis, intelligantur utrique pyramidi inſcripts 
eſſe priſmata trigona æque multa & SPN alta. Jam vero 
priſmata LA, IE ſunt æque alta, erit priſma Tee 8 | 
IE, ut (a) baſis LOB ad baſim INK; hoc eſt, (6) ut ir baſs) Per corel, 
- QRA ad baſim S8 X E. Eodem modo oſtendam gula pri- ( 54 1 


len. . 
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ramidi S Z E X, ut baſis QA R ad baſim SEX, Ergo etiam 


| N (c) ſimul omnia ſunt ad omnia, ut baſis ad baſim. | Quare(c) 12.45, 
c(cum ea tandem deſinant (d) in ipſas pyramides, etiam ple lem.2, 


erunt (e) ut baſes. Quod, erat demonſtrandum. 5 (e per poriſ. 
oft p. a. Lia. 


PROPOSITIO VI. 


Pre quacunque eque alte, eq inter 2 ratio- F+ = 116. 
nem habent quam baſes (AB, CFO.) | 
Reſolvantur baſes? in triangula A, B, C, F, O; pyramides vero 


4 . 7 totæ in pyramides triangulares. Pyramis A eſt ad pyrami- 


5 3 ec, tota AB K) ſuntad pyraraidem O'7, ut A, B (ch mul ad (* 
Io. Eodemdifcurſu pyramis AB X eſt ad pyramidem FZ, 
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PROPOSITIO XIV. 


Nindri (AR & CI) bahbne (. 0. 8 

=  equalibus , ſun inter ſe ut * ( L 
* SF.) Idem conis accidit. 2 
Albſeinde ab altiori cylindro AR e AO, altitude 
, 22 Per 1, nis LE ejuſdem cum SF. Igitur cylindri AO, CI (a) > 
3 quales ſunt. Cum igitur cylindrus A O ſit ad cylindrum Ax, 
. e (b). LE ad L7jctiam CI erit ad AR, ut LE ad L 
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ein hoc en (quia LE & SF (c) zquantur) ut SF ad LZ. C p 
"= "Heorema etiam verum ft de 3 itemque de de * 
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- | tet igitur oftendere, cylindrum FD el 4 lindewin A 
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3S (4) baſis VT Abi M Q; hoc eſt (6), ut 5 TA 
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PROPOSITIO XVI XVII. 
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4: W uſum habent, quam ut demonſtretur P. 18. 
. 1 alia faciluri via demonſtrabimus. 

XZ © . Lemma ad P. ; 


AYlindri hemiſp phærio inſcri in hemiſphzrium acfinunt. 

OM PZY maximus hemiſp enen e ge 26. 
perpendicularis diametro PV. Seca A. in aliquot æqus- 

Fe i 8 — — MN, NZ; duttiſque per diyifionum — 1-4 | 
8 perpendicularibus, &c . Inſcribantur ſemicirculo c- 
"+4 ag OFRK, EDHS, quibus deinde extra cireulum con- . 
4 + tinuatis, ſemicirculo circumſcripta intelligantur gula * 
r., LVBO, QX DE. *Eruntque omnia que a 2 
IS ceſlus autem circumſeriptorum ſupra inſcripta ſunt fn ®Þ 
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R, LS, XE, VH, TN. gu ſumpta conficiunt reft- 
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fiet tandem Yudvis dato e. e 55 

ger . miſphrærio in infinitum inſeripti tandeth CS * in ken. 
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1Odem modo demonſtrabitur cylindros cono, conan, To 
4 ſphæroidi, &c. inſeriptos in ipſa deſinere. 
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Radiis AB, V Rh Not Placuerit quales . 
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E imilta, qua cit prays 
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(1 Per 1a. rationis diametrorum BK; RZ. 3 8 F 
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Ota igitur proportione diametrorum, etiam f phærarum 
IN proportio innoteſcit. Ut ſi minoris — ſit unius 
pedis, majoris 10. continuetur ratio 1 ad 10 per quatuor 

8 terminos, I. Io, 100. 1000. ut 1. ad 1000. quartum termi- 
I num, ita ſphæra minor ad majorem. 

I Conorum, Cylindrorum & Sphæræ dimenſio dabitur F. 
bro ſeq. ex Archimede. 


. Scholium. 
5 Vemadmodui ſimiles planæ per mediam propor- 
7 tionalem unam, ita corpora och ai 2 


> Y duas, in ee data augentur eee 
Data ſit vel cubus, 2 aliud corpus quodcunque, : 
jus radius five latus fit A. Data item fit propottio DS 
que A ad B ut dupla. Oporteat exhibers: oorpus & d- 
plum dati, & ſimile. ; 
Inter terminos rationis datæ A & B; inveniantur dur me- 
diæ proportionales X, Z ut docuimus in ſcholio poſt 13. K. 
Sphera cuzus radius eſt X, five corpus dato fimile, factum ſu- 
per latere X, erit duplum dati. 
Nam corpora ſimilia quorum radii ſeu latera ſunt A & K. 7 
I rationem inter ſe habent triplicatam * rations TOs hoc® owls, 
8: | C. candem + quam A habet d B. Ea . 
Atque hoc eſt celebratiſſimum illud problema, qu Day 
$$ acum a Deliaco Apolline dictum eſt, q uod is 1 
Athenas populante conſultus reſpondilee peſtem ceſlaturam, E 
12 * 1 cubica erat, 8 Ita * 58 
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Uiwvi in 1 diſc 
1 0: res ſummi & admirabiles TEA 


prima tamen gloria, COmMmuni 

| ſenſu, Archimedi Syracuſano delata eft. Sed 
dan plures laudant, quam gam; admirantur 
9 plures, quam imalſigam. Canſe, qpinor, ſtant ex- 
a plarium e & raritas, ſermonis ex Greco | 
tranſlati obſcuritas nonnulla , demonſirationes pro- 
| lixe & arduæ. Putavi igitur ex ſindioſe juuen- 


tatis uſu” futurum, ſi elememir 3 Ab ber 


r e ox Archinich theoremata, & via 
- } mulo faciliori ac breviori demonſtrata ſulmecterem. 


1 „ preclariſſima 


i ea, & admirationis plus, & i- 
1 „ NN 
; a eren cum qui element perceperit, hec ſum- 
invema n haud 
Sub . finem adjett# tredecim 


E 1 & ſphera 


rim - ampliorem facio, atque inter catera de- 


monſtro eram proportionem in tribus cor- 
Tribus, fog & equilatero cono, mtro- 


e fathers Crenmſeripto, continuari, LG inſuper 
| inter que propoſſtio 12. & corollaria prop. 14. 
I frecipua ſunt, & ſcholia ommia adjeci. Fruere iſtis, 
quiſqueis Geometris candidatus es; & quantum ex 
Exclide profeceris, in Archimede experire. Cumque 

N 2 in 


2 
| Theoremata ſeletta ex Archimede. 
* 4 * 3 EVI WL — — N Oe 


DEFINITIONES. 
| Sew vocmm nonnnilarue explicatio.” 


Sto cireulus BECO, cujus centrum A, dianieter BC, y 23. 
| quam ad reftos angulos cet re EG non per #4 —— 
, centrum, videlicet in D. Ex centro autem educan- 
tur radii AE, AG. Hip 
r. Sector ſphæræ eſt, qui a { e circulari AECG, ſeu 
ALS 2 2 producitur. 
5 mentum ſeu portio ſp que a.circulari ſeg- 
N CG, ſeu EBG, — — BC in 
orbem alto, deſcribitur. 
3. Portionis Frcs (£50) venex eſt ret immo- 
bills extremitas eſt circulus a recta EG deſcriptus: | 
ee ee ee ee, 
dos intercepta. 


. — — 
 ligo quam rectos. 


og 
N 3 Sonam 


2 | ' Theoremata ſelacta 


gonym ſegmento inſcriptum una cum ſegments, circa ſeg 
menti axem (AO) r Fit corporis a palygono 


geniti portious ſphrice AF. 
Fig. 3-& 6-. 5. Superficies Fim eylindro inſcripti minor eſt cyl 


i ſuperficic . circumſcripti 
Fig-+ 8. 6. Etſuperficies eee e criptz minor eſt coni 
| ſuperficie; .cirqury anten major. 


* 


. 


PROPOSITIO PRIMA: 


3 4085 3; for nt = 


4 lis ſemper argue clic, 
4 mm.. 


Ae eng . 
| 3 e 2 | 


® * \ "% Aa. "4 pe * P& ry * 2 % . 
4 4 A 1 eo — 4 2 7 17 + 2 : 
6: ©.»* % 
4 0 | N . v * 
1 ® * ; 
: x 41 54M WS £1 
* / ( 5 
as F . 6 + Þ x +. © EG 
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- Inteflifantar circulb i cir 
. 
crit. Man Bf ef wt © n (be de 

(5) totum ambitum eireuniſeriptum ad toms ambitum in- 3: -L L 6: 
ſcriptum) ut I A eſt ad CA. Atqui IC exceſſus recte I A ſu- .. 


in J. 9987 4 


. 
N a ; 


run Wi F de Ab t 
cularis ad tangentem IF. Quare fi ductis rectis A, AI, 
5 AN, &c. p reſolvatut in triangula; erit radius AB 
vt nn communis omajum — bebe triangula ipſk _liquet ' 

| | 1 


; n 


38 be 0 vos 1 710 2 5 2 
. ng 


Te wats 
TL! (5) x; 


4 

p - —— - * 

89 » y 

. le, ne 4 ew 34 
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| SY 319+ 46 + : 
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. @yollaria. 
hac & 41. 11. patet rectangulum fub radio & G 
28 Eat ie. put region ib ſub radio 


& dota circumferentia eſſe duplum: fub tota diametro & to- 
ta circumferentia eſſe 888 circuli. 


2. Circulus eſt ad Fr 1 rg fibi inſcriptum, ut circima- ru · . 14 


ferentia dimidia (CD diametrum; ad quadratum ve- 
ro eireumſcriptum, oat: e ad dis 
metrum. | 

r tum fub CDE & rao CA fon CF, hoc, 


BCDE,) 
a Hs © Lo CE Dar, 
di Tale chal um 


9 : fiy T4 £ 74s: 


60 [xigurarans Thperimerrarim gef of crit as 

perimeter polygoni ue [e. gr. quadrat] EGHI 44 
Crore et Gs quod hrs area major eft quam 

75 1 5 Ares enim circuli equalic oft triangu lo cuſuus ba- 


cumferentia; altitudo 7 5 FA: G . 


jo goni æqualis triangulo cujas Perimeter Polygoti, . 
— circuli ex by Ae 727 ne —.— 
2 Fo 4 centro iſa; A . 


dem cum radio circuli ſemper ſit ni 
area circuli e r minorem. E. P. L, wiliter inter figuras 


_— 


2 PROPOSITIO. VL HS 


Ol circumſerenia diametrum ani 


„ 
plus vero quam ter « 1% Ke 


Ad hujus theorematis 
ordinata, alterum eireulo ci 


inſcriptum alterum, u ue 96. laterum. — 
dit 96. ters. cirpuſo. micripta continere diametrum mi- 


. 


nus quam ter & 7. ac proinde circumferentiam 
nor eſt, etiam continere diametrum minus qui 


Latera vero 96, circumerentiz inferipta, (ac proinde & Cir- 
cumferentiam, quæ BY major uſt,) amplius , continere dia- 
metrum quam ter & 47. Porro longior eſt hujus rei demon- 
ſtrati ut hoc loco adferri debeit. k ad poygo- 
| x => 
1 Ho 


bY 


| [Cum antes * 2 prin o in 12 4 de hen 
circumſeripti; e. Si ce o in 12 acta, 
inſcripti eri etiam tonſumiliter 1 
an dn h Ne pel e 360 citcum- 
i; & Sinas yrallia dini in * Tm 
v exhibear; 


| Nations 22 805 2 tb f ud. commune cui . 
; (qu eodem-modo, quo fraftiones re- 
n 


* 
FRI be . 
Toe igitu? Ui luer partium 497. 


ert cireumferentia major vera * 
& circumferentia” minor vera 1561 | 

4 OA differt quantitate minori, quam & 
97 pars diametri. Quod fi rationes 7 ad 22, & 71 ad 223 | 
ad comune canine A 
ad s, & 1582 44 4906. | 
oſita igitur dircutnferentia partium 4906. a 
—— vera 1501. 7 | 
diameter major vera 176 e ee 


n igitur i {rg 

q with fit Pars 48 b eircumferentiæ. 
Proportio tradita 2 Metio elt Archimedes 5 acer. 

* r 


= eb Ea Circumf. 355. 


Diameter 113. 3; e 3 ; 
Inter 


4 


Ex Archimee, + 

Inter omnes parvis numeris conſtantes nulla veræ propin- 
quior: EX hac enim, poſita diametro 10, ooo, ooo, provenit 
circumferentia 7 939, quæ a yera ſolum notam 
primam 9 differt ex ſu paulo majore, quam t dum par- 


al! 
| deci; ill 23 f 


* — 


Sed utraque multo 


314.1792656, 378979, 323847. 
Circum. minor vera 
| metri denominata a numero, qui conſtat unitate & 20 citris, 
ac profil tex IRE Uo ils a pers e ntia differt 
| minori quantitate quam it diametri particula dicta, videlicet 


2” 
- 
3 . 


", * 5 - 


6 8 o N 
* * CO 7 * 
P $ =, -* 3 = . * : wav . a 
1344 4 2% n F & : * . * 9 ws 7 q £ 2 y 
Oo * 5 4 
. . major Vera. | 
- +. 


314159265358979323846264 


. 9-318309,886183,79067 1937767926745 048724] 
PRoportions jam tradite fracus eiii, bu qui c 


quuntur. | 


I 


_ bs * 3 x 


mei uæratur Nahm auream uartus 
Is erit d ee 1 


0 . ter, mn 
r e 
meter fc 


1 & produd . divide 1 
per primum; proveniunt "millizria * 2750 ff pro di 
metro orbis terræ. 


ircumferentie ex * EI 5 
8 R 1 1 
* Prim loco; In payne ter. ; 
majore, quam ant d 
| imillionefimz; hoc eſt 9 a }* 


liyulindicis quorum 18000. * conſt + 

tuunt vet horarium. -Quod ſi utamur proportione Ei” {| 
_ dolphingj/Uiam-prioris cujus termini evaſtunt 41. notis ;/"id- 
venietur circummferentia inſenſibiliter & vera differers non 15. 
e 


| Bayt ORE Wel fl ad inveſtigandam circum- 
1 my 1 orbis terræ utamur 7 Archimcdis, inter- 
vallum 1 vera majoris ac _ excedet 


* * mi Belgi 12 T e. 


5 1 
* 
. 


Ex Archimede. dS. 
Metiana uti, & odicis conſta , & pluk | 
1 n m t terminis ph 18 


millies 
| _ dimenſi. 5 
f Emidiameter m tiplicata per dimidiam citcumferentiam 
| S quemadmodum patet ex coroll. 
1. P. J. uus. 
Or indem orbis terræ, dur neglecta fractione 
continet milliaria Belgica 1 375. multiplicemus per dimidium 
terræ ambitum, per milliaria_nemye Belgica 4320; roveni- 
| milliaria ca quadgata.s, 940, 000. pro i 
ft areæ a vera habe- 
tur, — — Monit, a dimidia 
vera, ducatur in ſemidiametrum datam; aut fi differentia ſe- 
midiamerri invents: a vera, ducatur in datam femicircumale- 


k Dimenſio Cylindrorum & Conorum. 

ö Au hie appono, a circuli A bons pendeat. 
| cure gr & prin r 

5 tudine 

5 altitudinis parte 3 fine ci rt 


lindrorum ac priſmatum, era 
dinem habentium, per 10. & 7.1.12. - 

Sit baſis Cylindri aut coni 50. ped. quadratorum, altitudo 
pedum 100. Duc 100. in 50. proveniunt 5ooo. pedes cubici 
pro ſoliditate cylindri. Duc tertiam partem altitudinis too, 
F 
_ Uditate coni. 


ESD S554... 
— 


| DSP PROPOSITIO vil. 


| hor be iner 5 801 Fan, | 
3 anetri. | 


rum mim cre fo fa 


PROPOSITIO vis. 


| S wo nfo <qpdinr e cujus abs "2. 


„„ RW 


ro Thearemata 48. 


2 A 
pie. I. Pars. Priſmatis conſcri zripti fuperk 3 
* er NF, r. feed mg oe | ; 
autem ex cylindrus ) ad 12 
» fr a ol Fun . ak. 4 
3. 4 11. 1 We 
TY 
+ Pater en hv f 
To 4. 6. ; «| 
3 
: 
0 
I J * 


vROoPOSTLITTO N. 
e ordbgt tor ref ci 


I 5 BY 105 _ 
£: premids erdaatoc re 0 je Jig ie. 
i i altiteeds vero perpendicularis 200 4 
— Ducanturadconta@tusG,K,M refez BG, BK, B M. a F* 
a) Per hz recti coni ;cquales; Et quia axis | « |- 
8 N. BA BA (5) e off ha KD, etiamplanum ) GBA. : 


) Per 18, Wh 
g 3 D reſtum eit. Atqui (e) ell 
| * ſeQionem. FK DE GBA 


3 L 7 Bron FAT . A 
Sau daes hp [7 (a an, BY. "Ds GP ls 


e uh . 
een Ep. Lp Ge. 
dur ſuperkiciel pyramidis CITES ah ablque bak 42 . 


8 — HE PD, & datere coni 


- PROPOSITIO x. 


4. 12. 


b eee pine ee 


habebunt tandem inter 


ior e Lock de- 

5 ſempe: ITED 
+4 wo WW & 3. hujus. Fige 4+ 
In figuris ta e 


n 


Int AB, CD, E F proportionales, fi ue K B dimidia A Fix · 7. 
F cp. EG propricnls 


5 Reda KB oft ad AB, ut EE ad EG. 
KB, EG zquatur(per 16. . 6) retangulo AB, EF. Soc 


[Ez cf irs TED. po Ee 5 0 
* 
2 XI. 

Irculas Cos rau (GH) ef 2 rn 
4 pertienaks ier retti cylivdri lars 
diametrum 9 alu eſt ſpe 2 7% 
4 7  circuls ABN, GPH, circumſcripta efſegr- 

dinata polygona, adeoque ſimilia, NM, RS; lerer, Ga: 


hond erectum eſſe priſma, cylindro circumſeri m. 
|| n GH, BC ea byp. ſunt 'proportionles,etim 


2 


2 


12 Therremata 3 


(4) Per lem. (fn AN) GH & dupla BC (4 rtionales erunt. Jam 
(b] Per 4- ——— goni MN EE, 


buns. pane: por 

(c) Paret ew, BY e NM. (hoe ae of (6) larger 
- 00 Ferd. e Nt dupe BG) equal 0 peri mr | 

baſes. matis cylindro conſcripti. Arqui iciangulum fub ambit 
0 rer 1. A6. & AN, — ad ſub ambitu NM 8 dupla BC (e) 
coin, - Ergo etiam palygouum M eſt ad fu 
ciem priſmatis cy 
2 aſtendi AN, C GH,d N eſſe pro 
3 (in Per as EAN das lam BC eft du uplicats (f) H 85 
8 * 4 Ergo pol rgonum NM ad priſmatis ra- 
TT an N Mad file bi Pei genen GROS, duden 
m i m—_ GRQS, rationem 
an ritiegis AN 2 CH; u = , 
ELD CER are en peiſinads, 
d po r T 


N u eint 122 & 
. 1 etiam eylindri 
(k) Per 1, Re Cod erat 


cee GPH v h 
en eden, enn aan a. 
jus. 3 
a nel Ons, 


4, 
(i. "a, 


1 


e cylindri recti, 9. apa, of 1 — 
Jab luere BC, & baſeos peripheria 


la BC (ut oſtenſum eſt ad GH, Denen 
A BEES l heria P ad 


{ub prima, nempe dupla BC, & quar- 
12 ſub | 
3 


hoc' eſt; 


Fix. s. e 6. of 


Air 


oh ES er rectis eſſe communes. * 


3 „ 
5 * . 
4 * 4 * R 1 
*' 2. Cylin- 
* 


ee e, 


rc 


Ex Archimede. 23 


2. Cylindricæ ſuperſicies NN , QN) æque altz ſunt in- Flgao ax, 

er ew deus Ger BY, 7 HE 1 1 | 
Nam N u pheriis & s quali- 

bus FM, R AN quibus cylindricæ wee ä 

(a) ſunt zquales , un inter ſe (6) ut baſes; peripheriæ vi- (a] Per cor. i. 


1 — CL, wing hoc eſt (c) ut diametri BF, QR. (b]Per1.1.6. 


= _ ques, ang inter 


| enim ſub zqualibus per h EY Kr 
Md, & . TI, BR contenta, e foe ſuperfi rhicies 05 (d) Per cor. i. 
e cylindricz ſunt zquales, ſunt inter 60 1 e ut TI, BR. (e) ber 1. J 5. 


hnjas. 


ee (CI, Ak) quæ baſes habent . 
ut altitudines (Th, B Nb Fig. 23 & 


4. Similes cylindricæ ſuperficies (BM, RI) rationem Fig. 20 & 
habent duplicatam ejus, quam habent baſium diametri 21. J. 12. 


(BF, QR) 


Cum cylindri potantur ſimiles, em MF ad IQ, ( ut BF H Dev. 
ad QB, hoc (x) wel El en E 


ub peripheriis CL, SE, & lateribus(8) Ter 7. 
MF, IQ ce contenta, ſimilia erunt; ac proinde rationem in-. 
ter & habebunt (h) * ejus, quam habet MF ad I Q, ch) Per 20. 
W = Ade wy 6 Ergo & cylindricz ſuperficies, &c. #. 6 
perficies (B M. RI) rationem inter ſe ha- rig. ac. 
bet ( 72 l ex rationibus laterum (F M, 107 r 
diametrorum (BF, QR) quæ ſunt in balibus. 
6. Si æquales ſunt cylindric# ſuperficies AR, FD) erit ut Fig. 24 & 
diameter AB ad diametrum FN, ita (k) teciproce altitudo 25. Ln, 
FH ad altitudinem RB: & e converls. 1 (X, Ex 18. lis. 
7. Denique ex eodem 1. coro ricæ — 85 
ficiei dimenſis; fi nimirum altitudo raving baſeos 5 


1 pheriam. Ut ſi altitudo fit pedum 20. peripheria baſis pedum 
5. multiplica 20. per 6. — t26. pedes quadrati pro 
cylindrica ſuperſicie. 


pROPOSITIOG tt. 


Ilindri tefti ſuperficies off ad baſim (ABN;) se- 
at cylindri latus (CB) ad (BO) m 
pony, din eſess. 
Sit GH media proportionalis inter BC & BD ddametrutn @) re, 
baſis, ac proinde etiam inedia (4) p roportionalis inter BA tes os 
AN, & duplam BC: Circulus GPH radi GH, æquatur . 


curva ſuperficici (6) cylindrice CD. Sed citculus GP H ad (l Per 11. 
eylindri AB N, rationem habet duplicatam (c) rationis (22% a Low. 


GH ad AN; hoc eſt (H eandem quam dupla BC ad BA ra-(4)Per yp.& - 21 


dium; hoc cſt candem quam BC ad BO . diametri 4 10. l. 
O partem. 


Log 


” 


1 Tleoremata ſelefta 


partem. Ergo etiam ſuperſicies cylindrica g ad baſin ABN, 
ut BC ad O quartam partem diametri B - Quod erat 
e 

| Grollriaw. 


perficies cylindri habentis latus diametrs baſis æquale, 
8 R uadrupla eſt. Si vero latus faerit qu = 


„ luperficies Wem . eat erit. en. 0. A 


— — 
PROPOSITIO XIII. | 
Eralen, cajus p4ins (OL) of medius propor- 


Fit · s & 8. 


1 (A) equalis eſt ſwperficiei conioe. 


tur circulis ACG, OPL circumſ re 
he — ordivata EF, IN, & ſuper polygono EF er 
e pyramidem c 


Genen per Ad or. ut OL ad 
| (Deine. BC, erit ratio 8 1 ad BC duplicata (a) rationis AG ad OL... 


"i Sed ut AG ad BC, ita um ſub AG & ambitu EF eſt 
ad ſub BC & eodem ambitu E F. 


ſub AG & ambitu E F ad Gagel ub BC 8 & 
1 e e e ee Sed 
) Per 4. bg oped ub AG & ambitu no 
(Ae EF: ſub BC K codem ambitu 1 e : 
bejus. © eſt ſyperficic pyramidis circumſeriptæ. Er polygoni 


EF 2 pyramidis etiam eſt duplicata 1 ey AG 


ad OL. Atqui etiam ratio polygoni EF ad polygonum fibi 


canes - conſtr. 8 a= int 1 
K „ pyrami & ad 
eo per9.L5. ponum 1 uz proinde ad equa) ) 
crunt. Eodem.modo > ea M ies pyramidum, quiz 


cono in infinitum hues elke en gonæ citcuraſeibi 
poſſunt, Ke bs of ; PO'YROn ue circulo OPL 
, cum & py- 
polygona in 


circum I in infinitum > 
(f] Fer 10. ramidum cies in coni — & 
buejns. circulum 3 51 8 tandem deſinant, etiam coni a 18 {pan 
r cies & circulus OP I. erunt æqualia. Quod erat 
h) rr 1. Ex hoc præclaro theoremate cxhibetur circulus aue 
2 conien xqualis. 


: Corel 


tionalis inter coni recti lata (BE) & bt 


ta ſd) rationis AG ad OL. 


2. 8E 


>. As. — n Mo 4 


a—_ - 9 
0 


& 


: comprehenſo. 


ſubire leges. Itaque 


1 baſeos peripheriam 


+ kk . OY, "aur RY genes. r 8 


| Corollgria. 


I 3 coni ſuperficies equalis eſt triangulo, ſub is. 8 &.. 
. Coni latere (BC) & baſeos peripheria (CG ) 


Sit OL radius media proportionalis inter AC & BC. 


1 Quia peripheria CG eſt 4d peripheriam P, ut (ﬆ) radius AG ad(4] Fer 7. 


tum O L; hoc eſt per hyp. ut OL ad BC: erit triangu- lia. 


lam ſub prima, nempe peripheria CG & ſub quarta B C (5) (b] Per es 
quale triangulo ſub ſecunda, nempe peripheria P, & tertia 16. J. 6. 


OL; hoc eſt (e) circulo OP L, hoc eſt (4) ſuperficiei conicæ (e] ber 1. 
BCD. Quod erat demonſtranjdunmn. „ 
Ex hoe corollario liquet ſuperficies tonicas triangulorum 65 ker kunt 
2. Superficies conicæ (BAF, R) æqualia latera (BA, Fig. 20 & 21. 
QX) hs 6096 ſunt inter ſe ut baſium diametri (B F, QR.) *** 
3. Et (CFT, AZ B) quæ baſcs habent æquales, ſunt in- Fig. 23 C&C 


ter ſe ut latera (CF, A Z.) 3 24. 142. 
4. Et que ſimiles ſunt (B AF, QZ R,) duplicatam habent Fig. ao & 21, 
rationem ejus, quæ eſt inter baſium diametros. 1. 14 


5. Et quælibet, rationem inter ſe habent compaſitam ex Fig. ea... 
rationibus laterum (BA, QZ) & diametrorum (BF, QR) 
quæ ſunt in baſibus. 5 

6. Et qux æquales ſunt, reciprocant latera &. baſium dia- 
tnetros; & quæ reciprocant, ſunt æquales. 6 


= 


Quz omnia demonſtrantur ex coroll. 1. ut ſupra corollaria 


Ide cylindrica ſuperficie deduximus ex corollario iſthic primo. 


7. Metiemur denique conicam ſuperficiem, fi latus FC per Fig. xf. Lia. 
c E Gimidam multiplicemus. Ut ft latus fit 
pedum 5. peripheria baſeos pedum 20. duc 5. per 10. pro- 
veniunt 50. ot — pro conica ſuperficie, Dem. patet 
ex eodem 1. coroll. e 


PROPOSITIO XIV. 


Oni refti ſuperficies eff ad baſm, ut latu (BC) 1.5 . 9. 
A ad baſis radium (AC) Aich. 


Inter latus BC & baſis radium A C, ſit media proportio- | 
nalis OL. Ergo ratio BC ad AC eſt duplicata * ratioals OL e DS. 10. 
ad AC. Jam circulus radii OL + eſt æqualis ſuperficici co-/. J. 
nice CBD. Sed hujus ratio ad coni bafim A CG eſt du- s- 


Plicata® rationis OL ad AC; ac proinde eadem cum 188 * 2575. U. 
| O 2 # 


US Theoremata ſeleila | 
BC ad AC. Ergo etiam ratio ſuperficiei conice CBD ef 
ad baſim A CG, ut BC ad AC. Quod erat dem. | 


Corollaria. 


Fig. 27. 1. CO Uperficies cont recti 4 triangulo quilatero circa | 
e perpendicularem (KA) circ o genith, ba. } 


ſeos (QT) dvupla eſt. 


Eſt enim K B latus æquale BD, adcoque duplum ſeinif 


ſeos A B, quæ baſeos radius eſt. 


Fig: 4. 2. 5 ies cont 4 rectan ulo triangulo i - 
ni (EBD) a, &ft ad baſm, ut in quadrate 


| (Pan Dutta enim perpendiculari BA, (a) angulas rectus B bi- 
26. l. 1. ſecatur, adeoque ABD ſemirectus eſt, Eſt autem & ADB 
dert eren Ergo D A, BA (c) zquales funtz ac fear 


oe 3 41. de BD eſt diameter quadrati AK, latus vero AD. 
te. dem AD ſemidiameter baſcos PT, cum 


perpendicuhris 
(d] raue ex A B ſecet (d) bifariam E D. Ex quibus & hac 14. patet 
26. . . corollarium. e 


* „ . Saperficies Old- rech (GK) of ad ſignſs 


ciem com recti (G B N,) ut cylinari latus ad di. 


midium latus coni. 


Nam ſuperficies coni GB N eſt ad baſim MI, ut latus BN 
ad * ſemidiametrum baſis QN; hoc eſt ut dimidium lateris 
BNad q partem diametri G N. Eſt autem baſis MI 
ad ſuperficiem cylindri GK, ut'+ quarta pars diametri ad 
NK cylindri latus: Ex æquo igitur — 5 conica GB N 
eſt ad fi e 
ad cylindri latus NK. Quod erat demonſtrandum. 


Lemma ad ſequen. 

Fir. 16. - IN triangulo NP V ducta fit QD parallela ad NV: 

TY I Dico re&angulum ſub PN & NV, zquari rectangulo 
ſub PQ, OP, una cum rectangulo ſub NQ & duabus ſi- 
mul ſumptis NV, QD. 

Duc lateri NP perpendicularem N A zqualem NV, com- 
pletoque NO lo, ducatur diameter PA. Tum ex 


Q parallela QE ad NA ſecet PA in B. Per B ducatur CF | 
; parallel | 


£ @.. am ae . r DC ce... ac ac iis. 


Ex Archimed,, 17 
pos NP. on AN eſt par NV, patet etiam | 
*QBeſle parem QD. I 3 ON \* Ex coreZ.r. 

PNV, & FQ eft op- Reſtat ut probemus — 1 7 & 
OB, EC, BN aquari rectangulo ſub NQ & duabus 3 3 
QB; boc eſt ub! NQ & duabus NV, QD. Id vero eſt : 
manifeſtum: rectangulum enim ſub NQ & N A, QB, zqua- 
1 tur + his teibus wlll ; ſub NQ & CA, (hoc el nie + *er x 4 
IE c.) ſub NQA& N Che hoc eſt ſpatio B N,) ſub NQ & QB, 
I hoc eſt rurſum ſpatio BN, ac Fs egen. OB, quod 


* BN * 88 felt Liquet ergo pro per 43. l. 1. 


9 AY % 


PROPOSITIO XV. 


I conus rectus ſectus fit plano Qs SR beſt NZ O ru 
parallelo; Dico circulum G HN. cujus radius 
G H eft medius inter partem lateris NQ: & circu- 


ſumpros > equalem eſſe ſuperficiei conice inter al- 
lelps circulos QSR, NZ O imercepte. 12 


nter PN & NV media fit G F. Item inter PQ & ap 
ſit media GK; deſcribanturque circuli GFL, G KT. Erit 
hic (4) æqualis ſuperficiei conicx QPR, ille ſuperficiei (6) — Log 13, 
NPO. Rectangulum PNV zquatur (c) rectangulo PQ, n 
una 9. — e Gi ſub NQ k NV, O ſimul ſumptis. (Fer ond 
Sed quia (d) G pro portionalis inter PN, ; NV. (Oper er conſtr. 
rectang. PNV eſt 7 e GF: Et quia G K eſt (e] ber 17. 
(7 med inter PQ, 0D, ae (s) PQD zquatur qua- J. 8. 
rato CK: Et qu GH meln (5) eft inter Q & QD, afl. 
NV ſimul ſumptas, rectangulum ſub QN & QD, NV Gre 4 
8 ngen, zquale eſt (7) quadrato GH. Ergo quad. (i]per 17.46. 
par quoque e quadratis © GK. Ergo, cum circuli 
far 4d 15 ut (æ) q carne” radiorum, erit quoque circulus (x hex 2. 112. 
G LF zqualis duokps circulis, G KT & GH M. Atqui cir- 
culus GL F eſt z als 5 (1) ſuperficiei conicæ NPO. Ergo (I] Per 13. 
etiam ſuperficies conica NO #quatur duobus circulis GK T het. 
& GH M. Atqui fuperficiei NH O pars una QP R (m) æ- (m] per and 
I qualis eſt circulo GK T. Ergo reliqua, inter parallelos cir- | 
ulo | culos ZZ, SS comprehenſa, _ Quod 
G- erat demonſtrandum. 


©®Q@ 


AGgT wn. 


* 


E. ZR =- 2 


5 | Ox ler 


W : Tpbeoremaa felefta 
Lemma ad ſequen. 


pit. 13. N. (BH, CG) que i in cireulo æquales arcus ( ”, 2 | 
intercipiunt, ſunt parallelæ. 
Ducatur enim CH. Br arcus BC, HG per 


er 29. 1.3. ſunt xquales, etiam BHC, GCH alt 3 
1 Per 18. li. pared Ergo t BH & G 1 parallele. Wot erat de- 
Is monſtrandtin. 


GY OS ITI XVI. 


Fig. 13 Nſeribatur circulo ura re wlaris, parilatera & 
| P equilatera ; Duca que EB ab extremitate dia. 
metri ud B, terminum lateris diametro proximi, an- 
gulos vero equaliter Aare ab A „ ag recte 
FH, CC, DF. OR | 
| 'Dico rectangulum quod 10 AE, G. — 
EB . „ \equari rectangulo, quod fit ex latere 
uno fighre inſcripte' (AB, vel BC, &c.) & ex um- 
ibus jungemibus Br CG, DF fomnl ſmmoptis. 


Duc CH, DG: uoniam BH, CG, DF intercipiunt ar- 
ae (a) zquales 58 35 110 CD, GF; erunt (6) | 
75 # ſunt BA, CH, DG, EF. Omnia 
745 Eitur triangula (c) AK, KHL, LCM, MG N, NDO, 
n rk ſunt. Ergo (d) ut BK ad KA, ſic 
(02er 44. N K ad KL; & ut HK ad KL, fic*CM ad ML; & ut 
| CM ad ML, fic GM ad MN; & ut GM ad MN, ſic 
| DO ad ON; & ut DO ad ON, fic FO ad OE. Expo 
(b 0 ut ung antecedentium B K ad unam uentium K A; 
nc omnes antecedentes BKK H, CM. MG, DO, OF, (hoc 
_ eſt omnes jungentes B H, CG, DF) fi ad omnes conſe- 
quentes A K, KL, LM, MN. NO, OM hoc of ad dame. 
E]per8.1.6.trum AE. Sed ut BK ad DA, fic EB ad BA. Er- 
| Elf a aaa”. pr DF ad AE, fic EB eſt ad BA. 
(ee 16.4.6, a rectangulum ſub a N * 
* A & EB. erat 


W i „ 4 


PRO- 


BH, CG,DF 


. F ſit ſphæræ maximo circulo figura 


8 


ECHOES ROE Og OC 


Ex Archimedes. 


IS 
PROPOSITIO XVII. 


C Egmento circuli DA, cujus baſis DF perpen-Fit- 14. 
dicularis fit diametro 2401] E, inſcribatur ura 
equilatera. & parilatera» ducaturque u. in proce- 


demi retta E 


Dico rellangulum ſub. EB & part diametri AO, 


ue ſegmenth axis eft ,. camprebenſum, equari rett- 
r te, . omnibus 
55 entibus BH, CG una cum DO dimidio bai 


DF. ful ſumptis comprehenſo. 


Demonſtratio eadem quæ præcedentis. 
FR Lemma 1. ad ſequent. 


22 ayjus Fig 13] 
ius metiatur, circa axem A nf: 


Quo manente, rculus cum  figura circu tur. 
Dico —8 iri corpus OS] well rent. 


ciebus 
1 A, BA, item DE; FE deſeritant i co- 
gut * s manifeſtum * 


de uia * ide defin 
4. . 12. 


ent ſphare, jus axis AO, ſectio maxima eſto Fig. 14 
No Huic inſcripta fit xquilatera dempta baſi, 
quz circa atem A O in orbem, conyertatur. = 
Dico n e ee iri corpus Sei fu- 
perficiebus contentum. | 
Probatur ug erm praceds 


4 : 9 7 © PRO» 


85 Theoremata ſelefta 
PROPOSITIO XVIII. 


* 13 eadem que in primo lemmate; & du- 
catur retia EB, ab extremitate diametri ad 
rerminum lateris diametro proximi : 

Dico omnibus = conicis ſphere inferiptis 
| + Potentia @q equalem eſſe circulum, cuju radius (1) poteſt t ky 
d tins, agb AER, compre chenſum viaclicet ſub diame- 
Fer i. us. Hoc eſt, ® cujus radius 1) eſt medius Proportional i in- 
ter AE & EB. - 5 
= Quoniam rectæ BH, CG, DF zquantur reftis BK, CM, 
1 Per 1. la. NO bis ſumptis, erit + rectangulum ſub -latere uno figurz 
inſcriptæ tnaximo circulo, (videlicet ſub AB, vel BC, vel CD, 
vel DE) & ſub omnibus ſimul j tibus BH, CG, DEF, 
æquale rectangulo ſub AB & BK, ſub BC & compoſita EX 
BE & CM, fab CD & compoſita.ex CM & DO, fubDE . 
2988 fic enim rectæ BK, CM, DO ſingulæ wen bi 


8 m ſub AB & omnibus jungen 

2 E bulk BY, CE, DF 6 DF ho. ps ene (a) Gang 

1 oc quadrato | 

ee top ras BE, fob BC & 2 BR, 
CM W es o— ita ex. CM, DO, ſu DE & DO. 
Sint jam inter AB & B rtionalis P; inter BC 


& compoſi er e . wel ; inter CD & com- 
—_——_ , DO, media R; inter DE & PO media S. 


(c]Per17.L6. 2 — du 3 1 ARS Gp Squall (e e e 
zn rol . bare, tadratis P, Ek. Sizqualeerit. Cum 
(ders. Lis. igitur circuli re, por ut quadrats radiorum; etiam cir- 

culug 1 — mnibus ſimul circulis quorum radii 


le) Patet ex P, Q,. R, S, æqualis (e) erit. Atqui circuli radiorum P & 8, 
27% zquantur ( Arſe — produxerunt latera 
(f] Pet 13. A ED, fiquidem P eft media inter AB coni 
bias. B & BK radium baſtos i 8 vero media eſt inter ED & 
DO: & circulus radii Q eft hm 7 Lox pv 


conicæ quæ intercipitur inter duos 
trorum CG, BH, quia Q media ater BO. 8 compo 


ſitam ex BK, LAI eandem cauſim circulus 
æquatur ento ſuperficiei conicæ inter parallelos circulos 
8 DF interceptæ. Ergo circulus radio I de- 
Ah æquatur omniþus ſimul conicis ſuperficiebus ſphere 
inſcriptis. , Quod erat demonſtrandum. 


Ji PRO: 


8 minum lateris AB diametro proximt : 


PROP:OSITTIO XIX. 


| N eadem quæ in 2. lemmate, & ducatur Fit. 14. 
1 recta EB ab extremitate diametri AE ad ter- 


Dico omnibus ſuperficiebus conicis ſegmento ſpk 

rico DAF inſcriptis aqualem eſſe circulum, = 
radius eſt medius proportionalis inter EB, & ſeg- 
Demonſtratio plane ęadem, quæ præcedentis; ſed pro 


P. 16. citetur P. 17. 
PROPOSITIO XX. 


Uperficies conice ſphere inſcriptæ, in ſphare ſu 
| perficiem deſinunt. „ 24 ZN 
Data fit ſuperficies quantumvis parva X. Manifeſtum eſt in- Pix. 15. 

tra . ACE G dari aliam poſſe concentri- 1 

| cam, quz ab hac deficiat quantitate minori quam fit X. Am- 
barum plano ſectarum per centrum, maximi circuli ſint 

ACEG, DPLM. Ducatur diameter ADE, & in D tan- 

gat NQ. Si arous A E biſecetur in · C, & reſiduum biſecetur — - 

rurſus & ſic deinceps, relinquetur tandem arcus AB minor * Pater ex 

arcu AN. Huic {i ſubtendatur recta AB, manifeſtum eſt cam f. f 

non perti ad peripheriam PD ML, eſſeque latus Ggure'? hes 

N parilateræ circulo G AGE. inſcriptæ, cujus nul 

lum latus pertingat ad peripheriam PDML. Quare fi cir- 

ca diametrum KE in orbem agantur omnia, patet. ſuperſi- 

ciei ſphzricz cxteriori inſeribendas eſſe conicas ſuperticies, 

qua 6x ah ſuperficiem ſphæricam alteri ay want ac 

proinde illa majores. Quoniam igitur ſphærica ſuper- I Per ana. 3. 
 ficies DPI. M, desk a ſuperficig ſphærica AC EG quanti- . 

tate minori quam fit data X; multo magis ſuperficies coni- 
cx ab cadem ſphærica AC E G, deficient quantitate minpri 

quam ſit data &, ac proinde * in AC EG ſuperncicw ccſi- Pei. C 
nent. Quod erat demonſtrandum. 5 


PRO- 


21 
* 2 * 


Theoremata ſelocta 


PROPOSITIQ XXI. 


Fig . Onice ſuperficies ſegmemo ſpherico DA ; 
& ys ch „ in e e ſphericam ſupt) 


ciem deſinunt. 
Demonſtrabitur codem fere ratiocinio quo pracedens, 


PROPOSITIO. XXII. 


Fig. 16. D atum eſt propoſ. 18. circulum cujus ra- 
| dius eft medius proportionalis inter diametrum 
AE, & retlam EB, que ab extremitate diame- 
tri 4 ad terminum laters AB diametro pro- 


ximi, equalem * ommibus ſhperficiebus conicis ſphe- 


ra Ks is. 
 cixculum deſmere + raxders in circus, 
char right = eff AE ſphere diameter. 


Nam fi plura ſemper ac plura. in infinitum latera cindel 
| maximo inferidantur, ING AE —— 
roducunt ſuperficies,) tus AB tandem 
„„ . n 
| Spring AE accedere ad intervallum etiam quovis dato mi- 
nus; unde fit ut diflerentia ipſarum'A E, B E etiam fiat quavis 
data minor. Ergo multo magis media 1 
AE, BE, que ſemper major eſt quam BE, ab AE tan- 
dem defectu minori quocunque dato, etiam circulus 
cujus ſemidiameter eft-media inter AE & BE, a circulo cu- 
juect AE, andem dirt deft minori quocunque dato: 
:'eft in ® ipſum! deſinet. Quod erat demonſtrandum. 
"tee per rica, nom # recſcoperatuedemoulius 


6 PROPOSITIO XXIII. 
Fa. 1 Emonſtr atum eft prqpeſe 1 circulum cuius ra- 
EY Df n 40 
Segmenti axem , æqualem eſſa omnibus ſeperſiciebus 
conicis portioni ſpherice D AF inſcriptis. 


Dico hunc circulum dgſnere in circulum, e 
radius oft recta AD, a 4 ſc egmenti vertice ducta ad 


iy Vide define - 
6.4 12. 


1 „ 


6 12 


peri- 


: Ex | „ 

peripheriam circuli D Q v. qui baſis eft ſeg- 
menti. * 

Nam quia jam ex præced. * uet E B definere 
tandem in AE, patebit J nnn 

ter E B & AO, definereita in mediam proportionalem 
inter AE & AO; hoc'* eſt in ipfam AD. Manifeſtum eſt ® per corol a. 
igitur & circulum cujus radius eſt medius proportionalis in- f · 8 6. 


ter EB & AO etiam deſinere in k radii AD. Quod 
erat demonſtrandum. , 


8 diameter ane duph et, cireulus circuli qua 
phi ert. 
* Patet'ex propoſ. 2. 1 12. e. defi; 10. OY 


PROPHSITYO. N 
1 here ' faperficles avadrupla 4 5 ma-Fig 16. 


VUjuſennque, 
A: ximi circuli | £juſalem ſphere. - 


"Hos nobiliſirouin' Architedis theorema ex jam eie 
„ in modum. 
3 hæræ marimo cirea diamotrum AE inceligarur 
nei e ura ordinata, -cujub"latera-quaternarius me- 
Que K Ak ia orbem ducta; producat — 
5 — ſuperſieiei ſphræriem inſeripras, ducaturque EB, 
Demonſtratum jam fapra (a eſt, ommes'conicas perde (4) hajng, 
ſphæræ inſcriptas es eſſe circulo, cujus radius poteſt 
rectangulum A EB, keceſt.cujus r4dits:eft medius 8 
tionalis inter AE & EB. N hoc ſemper eveniet, in- 
ibus in-infigitum-continuatis. - Quare cum i 
coonici ſuperſicies (6) tandem deſinant in ſpharicam tu 
r e grunge 3 2 . T * 
deſinat (e) in circulum eu 3 ipla quoque Iphæ- (e] Per 22. 
rica ſuperficies (4) xq he den 'radii AE, hoc oft** a) Par 
(e) quadruple maxi cher AGES. Quod erat demn- -- 
ſtrandum. 1 0s 9 Per lem. 
Viam, qua in theotomate nobiliffimo — hatkc: fred 
nus uſi ſumus, Archimedes 3 & FE... 


FAA, * n _ 


Yb) we 20, 


** uy 
- N. 


- 


Cotolla- 


Tbeoremata ſelecta 
er 


. hoc — 8 quo im- 

A pan omnes Geometras con- 
ſecutus eſt, . what xqualis ſuperficiei ſphæricæ, is 
nimirum cujus ſemidiameter eſt 4 ſphere dameter, hve cu⸗ 
jus diameter dupla elt diametri hare, 


 Scholium: 
| R coup jam erit dimenſio ſuperficiei ZI rh 


mnes curvas. Du plex eſt m 
Ge. 1 peak. a cules phe 


metro dentur milliaria unius horz e inde maxi- 
mi circuli circumferentia cliciatur: milliariorum 8640. hi duo 


numeri, omiſſa fractione, icati per innicm. dabunt rur- 


zunius hore, 23, 760. 909. totam or- 


2 rm 7 <"h 5. bujys; rectan- | 
& maximi circuli cixcum- 
tia per din nel. of unh pine mami cr. 


PROPOSITIO Xx V. 


N 7. Ujuſeungue pherice (DAF perf 
I C wee were ) 
(AD) a vertice 


7 — 
circuli (D FN 4 portions. UM . 

Portionis maximz ſectioni inſcripta cogitetur circa axem 

40 figura zquilatera & parilatera baſi dempta; quæ circa 

AO in orbem acta, inſeribet conicas ſuperficies. 

to] Is 18 & Ducatur quoque reda EB, ut (o) ſupra. Omnes conicz ſuper- - 
a5. | pq ficies ioo jam inſcripyte #quantur (6) crculo 

19. cujus radius eſt medius inter EB, & ſegmenti 


axem AO. Atque hoc 5 in infinitum inſcriptioni- 
bus wor continget. Quare cum & conicz ſuperficies ſeg- 


mento 


Ex Archimede. 77 
mento inſcriptæ, t (c) in ſphæricam ſegmenti ſuperfi- 41 rer a1. 
ciem, & circulus radius Lo EB & Fo medius eſt, . 


| definat(d)in circulum radii AD; etiam - e) ſphærica portionis(d) Per ag, 


baht we circulo radii AD zquilis crit. Quod erat - 


Hoc alterum eſt ex Archimedis inventis nobilioribus, quod Nm 


ac præcedens, via multo, — ipſe, breviori ac 
clariori 2 demonſtravimus. 


PROPOSITIO XXVI.- 
1\1hndri retti ſphere circumſcripti (Spk. 18. 


* wperficie s, equalis eft ſuperficiei ſphere. 
572 —— _— ad axem 
(BG) erunt fongula ſuperficici clindrice ſeg- 


menta ſegmentis fingulis ſuperficies ſpherice equatia. 

1. Pars. Quoniam eylindri latus HP zquale eſt (a) P'S (a) Per h 
diametro baſis; erit cylindrica ſuperficies HS, quadrupla (6) (b) Per core!. 
baſeos, hoc eſt maximi circuli ſpharz cylindro inſcriptz;?- 1. nj 
cones cum etiam (c) ADE vo Bn 5 t ſphere ſuperficies , erit(C) OP 

W Q od erat demonſtrandum. — 
| Pars. 1 rectæ BO, GO. Quoniam angulus 5 
BOG (4) rectus eft in ſernicirculs, ab eoque cadit O C per- 5 er 3. 
pendicularis ad BG; erit (e) BO media ee ee infer (6) per corel, 
GB & BC, hoc eſt inter IT & HI. circulus radii 2. p.8. l. G. 
BO F) zqualis eſt fuperficici 3 T. Sed idem (f] rer 11. 
circulus æqualis (g) eſt etiam * ſuperficiei ſphæricm gen. 
OBK. AÆquales igitur ſunt ſaperficies, cylindrica HT, (c) fer rer. 
& ere OBK. 
Deinde quia eodem modo oftenditur cylindrica HX #- 
Gar {phzrice QBR, etiam reliqua cylindrica IX, rcliquz 
haricæ QOKR, inter duos parallelos La intercep- 
ix _— 8 ſegmentis mnibus. 
tet 0 
Ice Hinc 2 una ſphere mit , 7 
baſmm.] 


PROPOSIFIO XXVII. 


SEP ſroer ficies ſpharice parallelis cixculis di Fü 11. 
Viſe eam mer ſe proportianem N : 


menta diametri (BC, CD, DA, AE, EF, FG) 
F Paralleios rette. 
Sequitur 


Us 
® Per prac. 


+ Per 13, 
J. In, 


Exca@&m habetur dimenſio { . ſuperfi 
ricæ. Nam quia & tota ſphæræ SET 
ho prop. 24. & ſegmentogum roportie.,. utpote cadem 
Bin artium axis, etiam datur; quet ſegmenta fingylain- 
dere. 
Cem & quatuor præcodentia theoremata , & 'reliqua = 
omnia ſecquuntur, omaino atque admiranda 
feng we Ono 9 ſtu - 


Fig. 19. 


8 „20, aa 


T heoremata ſelecta 


uitur ex præcedenti. Sunt enii 


ſphæricæ ſuperficiei 


fegmenta OBK, OKR, MQR 
dricis, HT, IX, 
tionem habent, axeos 
* & la. Qu 


Atqui hac candem inter ſe ra- 
menta BC, CD, DA,Ke. 
dum 


©" Ay | 


RK ac innoteſcit proportio zonarum & dimitum inter 
ta. fiu 


erat de 


Sunx enim ad invicem ut ſogmenta axis, . no- 
tabula ſinuum. 


| Lemma ad knee. 


$ fphzram tangut plamam. (QN in O, refta(AQ) ex 


3 ad mm ducta eſt plano tangenti paper 


QN & ſphæra, tactum O 
2 Fe cales OG, 


in O. e per 18. 3 . AO 


ae 10, ©O, c inde per 4 22 ear. 


* 


PROPOSITIO Xxv10. 


A. d (20 abs 
iro TS E 1. by 
(Z) ſuperficici ſphere equakis. © 


tur ſphzrz circumſcriprum eſſe corpus 1 
lyedrum, eujus ſolidi anguli novis planis 


abſcindamu. Quo facto orietur aliud D ET : 
ram continens, minus priore, & pluribus conſtans angulis, & 
ſuperficiem habens ex pluribus ac minoribus planis tangenti⸗ 
bus . Si polyedri hujus ſolidi inouh novis plat: 
tan». 


c. zqualia cylin | 


"eas muy ag 7 


tangentibus iterum abſcincantur, & tertii polyedri inde na- 


ti ſimiliter; atque ita 


itum : fiet tandem ut & polye- 
drum excedat ſp 


lido minori . dato, & u- 
| perficies ejus ex planis tangentibus (quz, i n 
no & minora, & plura erunt) 8 

"Y ficiem excedat quoque plano minori, dato — a 
utrumque, licet demonſtrari poſſet, tamen quia per ſe 
clarum, poſtuletur ſtudio brevitatis. His ita — que» 
ſitum ita concludemus. 


Polyedrum jam expoſitum componitur g e 
e arte Eten notils gn ers 2 
uæ polyedri * conſtituunt. 
el xr A 1 ſingulorum planorum — 
ad plana eee ſunt; erunt omnium pyra- * Per lem. 
Th rs quibus conſtat eee qualis altitudo, ipſe ni- 
mirum AB radius ſphare. Si jam 3 X pona- 
tur quale F Og pointer eo eretta fit 
pyramis ad altitudinem MN etiam zqualem ſphere radio 
AB, manifeſtum eſt + omnes pyramides ſupra dictas, hoc eſt, t pers. l. ia. 
totum r 12 yramidi X N. Ad eundem modum 
reliqua omnia pol ram includentia, quæ ex trunca- 
tione ſo 3 angulorum, alia atque alia naſcen- 
tur in infinitum, ſemper =qali erunt pyramidibus (per XN 
repræſentatis) quarum e (ud ſunt radius ſphæræ, 
baſes vero x) æquales rperberbes —— ram 
ambientibus. Quare cum tandem, & poliedra ( ut 2 ſu- 
pra) in ſphæram, & pyramides X N (ut mox oſtendam) 
in conum Z. O deſinant; etiam ſphæra cono æqualis erit. s per 1. .at: 
Quad erat demonſtrandum. 


N 


ut 


autem pyramides X N + deſinant in conum, ſic oſten· 4 Wa. 
forum ſuperficies deſinunt in ſphere ſuperficiem, l 12. 
atum ſupra. Atul hep baſes 1 XN, ſem- 


per æquales * ſu rum; & 2. baſis 
coni Z O per hyp * ciei ſphæræ: ergo etiam 
baſes X ner i Zgac rojnile cum pyramides 
XN fint ad conum wa, > que , ut * baſis K ad ba- coro/l,” 
fim Z, etiam pyramides rex deſinent 7 1. li. 


Demonſtratio j jam allata ionis & ſequentis, 


penitus diverſa 4 ab ea, qua Ans eſt Archimedes; quæ qui- 44 
dem valde ſubtilis & inigeniofa eſt, ſer prolixa & ardua; ad & 
m videlicet adhibemur duo manifeſta & propoſitiones un- 4 
n. præter alias ndhypaucas , a quibus ilke dependent. Ip- 
theorema ab l proponitur hunc in mo- 
dum: Omnis ſphæra n eſt coni baſim habentis æqua- 
lem marimo circulo ſphæræ, altitudinem vero tadium. 


Scholium. 


., ff 
WI 


Er hoc pr Sil ties figure inter corporeas no- 
lIcitur dimenſio. am ſi diametri ſexta 
pars, five tertia ſemidiametri 3 9 qa per ſphæræ fin 
Jam notam Per, um prop. 24. proventct 
5 fit ſphæræ terreſtris ſi perfici 
- Inventa fit terreſtris ſu ies continere quadrate 
unius hore * 23, 760, 000. & ſemidiameter eſto mil- 
liarium borariorum 1375. cujus tertia pars eſt 458%. Mul- 
478. omiſſa fractions per 23, 760, ooo. provenient 
Io, 882, o80, ooo. cubica unius horz milliaria pro — 
orbis terre. 


| ®'Per l. Cum enim ſphæra Se %equglx * cond, cujus Sage et 


28, radius {| gr vero ſuperficies ſphzrz; coni autem ſo- 
# Per Schel. lidita parte tertia altitudinis, (hoc eſt radii 
2. 6. hnjus. Pb) 4d nous Se (hoc eſt in ſphæræ ſuperficiem;) 


etiam ſpharie fol itas obtinchituk « ex tertia 85 radii duct 
in 3 | : 


pROVOSITIO XIX. 


Mnis ſector ſboere 040i ef cono, Cujus. 15 
titudo eff radius hire » baſis vero ſeftors 


| Tpherita ſuperficies. * 
Fig- 23- Eſto primum ſector (AE AE c) hemiſphario | minor. In 
; _telligatur ſectori circumſ iptum elle polyedrum corpus recti- 
1 Si c#tera ratiocinatio omnis ad upon Hora in 
b wr in præcodenti, eodem modo co quæſi 
tum. Id ſolum opottebit oſtendere, ex 15 uo diſcurſus tatus 
P 


dependet, ede ex phi hzricam ſuperfi- 
ciem ECG undequaꝗ 


G. 


ue tangentib 
* Per axia. · pro | rid 


ies. ex planis compoſita, major tota 
dia ex planis com 
Eſta deinde ſe 


* 


oo + D. 3 


P 


„ 


_ GN Be WV. er 0 


Eujus altitudo eſt radius, baſis vero abet ECG. 


dius ſphere, baſes ' vero circuli radioram CG & BG. 


ſcholio * 27. live per circulum radii CG, ee BG: ſeg: bujus. 
R & MB N jam nota auferantur ab invicem. 
4 eff 


| titudo autem radius AB, eſt ad conum EBD, vu 


eſt com EBD.. At 


+ 0 WW i 5 ma $5 53 _ 


S. fe 4g in des famenta IL Bc IS Od % 
_ autem * *. recta js B OK; 
P 


Ex Archimede. 22 
AECG bemiſphærio minòr, per 15 partem æquatur condo 


alter AEBG æquatur cono reliquo, cujus altitudo eſt radius, 
baſis vero ſuperficies rẽliqua E BG. Quod erat demonſtr. 


Corollarium. 


= fuperſicie ECG fit zquilis* circuls radii CG, K fur per 1 
perficies E BG zqualis circulo radii BG; erunt ſeQtores baia. 
AECG, & AEBG zquales conis, quorum altitudo Wn... 


Scholium. 


X his habetur dimenſio & ſectorum, & ſegmentoim Fit. 23. 
ſphæræ; ſectorum _ ſi multiplicetur + tertia pars Pave mw 
tadii 2 ſphrricam ſectorum ſuperficiem, j jam notam 61 10 hol. p. 6. 


mentorum vero, {i menſuretur conus EA G, & a ſectore, ſi 

minor eſt hemiſpharlo, auferatur; ſi major, eidem — 
Segmentum (MR N) quod inter duos circulos five parat-Fig. 181 1 

lelos five non parallelos interjicitur menſurabis, fi ſegmenta 


PROPOSITIO XXX; 


[ Emiſpheriam (EOBD) con (EBD) eh Fig. 4 1 
dem ſecum baſim & aliuudinem habentis, . 


Conus cujus baſis eſt ſuperficies i ca EOBD, al- 


baſin, hoc eſt, ut ſuperficies 1 5 fret maxi-I. ra. 

mum circulum PT. Ergo cum fu * 

EOBD dupla f ſit maximi circnli. etiam cows ro baſi ha- + Per 24 

bens ſuper 21 EOBD, pro altitudine radium AB, duplus . 
bherium 2quatur * oon ha-* Per af 

benti pro altitudine radium, pro baſi ſuperficiem hemiſphz-#/#% 

ricam EOBD. og nab ects du- | 

plum eſt. Quod erat demonſtrandam. 


PROPOSITIO xXxi. 


127, per e e K dia- 
Vit 


4 92 A 


30 Theoremata ſelecta 
Ut alitudo OB fg ſegment ILBG eſt ad radintw 


ſphere AB 14 O altitndo ſegments alterius 
ad diem K N. / oY 


Pari modo ut OK altitudo ſigmemi ISKG eff 
ad radium AK ſen AB, ita altitudo OB ſegmen- 


Dico 1. Cm ING 8 IDG quorum altitudis 
wes ſum ON, OD, baſis vero communis 1887. 


ee 


uw ISKG oft ad maximun fibi in · 
| c IKG, ut NO ad KO; & ſeg- 
a N cont ma. 


Pars 1. ehe b conl Gocertur plano per Slametruta ber 
Producentur in ſphara circulus maximus BL K G, in conis 

Ga) Per hy. vero triangula BIG, IKG. Et quia BOK diameter (a) recta 
(b) Per defin, eſt circulo * erit angulus IOB(6) reQus. Angulus quo- 
257 Naga l. c) in ſemicirculo rectus eſt. Quoniam igitur in 
Cee 31.1.3. triangulo B K ab recto ducta eſt IO 


* Segment 


-n BK, crit BI ad IO, ut (4) BK ad KI. Ergo 

ier Bt ad 10 gie eſt rationi duplicatæ B K. 

br Kb 8e » KO, (e) ſunt tres propor- 

| dri. "Dl FE in OR adadium AB, it OB ad BD; 
invertendo DB ad BO, ut AB ad OK: & 

2 3 & compon. DA ac BA, 


ut BK ad OR. 
_adOK * — SB 1 
. lem (g N BI, IO deſcriptorum; erit 
18. Ee com ut circulus radii BI ad circulum 
itur conus E & baſi eirculo 
2 
. 


. 25. 10. 


50 um eadem eſt proportio, que elta - | 


oſtendi rationem BK 


9 20A A A 525 


* 1 
— 

9 

LY 


; 
% 
” 
wt LE LON 3d. 
SI _ 5 8 * 20 hy. 
. 1 AX - 


> os & 0 


aw - tm 5 =» 


kh. oe ge ED 


3 
L 
* 
L- | 
i 
dC , 
3 
„ 
. 
8. 
18 
hy 
a 7 


L 5 


3 | peri ſeſquialter = Quod « erat E 


wh, agar 2 A 


Ex Archimede: 31 


dub coni + conficiunt conum IDG. Ergo + Patet en 
ILBG NT: 7-p ers Quod'« Bar cbs 2 


14. 14. 
Eodem diſcurſu erit ſegmentum ISK G quale oon 

ING, eo ſolum mutato, ut conus IAG qui prius adde- 

batur, jam auferatur. 
Pars 2. Patet ex prima. Nam coni IDG & ING ſunt in- 


ter ſe v ut DO, & NO. Ergo & ſegmenta IL BG, ISKG®peri4lazy 
: * illis zqualia, ſunt inter ſe, ut rectæ DO, NO 


Patet ſimiliter ex prima. Nam conus IDG eſt ad 


ene + ut DO ad BO. Ergo & ſegmentum LL BG, F Per cand. 


cono IDG zquale, eſt ad conum IBG, ut DO ad BO. 
-Scholiags: 
Dee habetur alia, eaq x fo 


ſphzricorum dimenſio; 
rum coni IDG, ING me ING ifrentur, quod fiet 1 Thel. 


tes rectarum DO, NO ducantur in circulum AT. 6. lain 


PROPOSITIO XXXIT. 
Nindrus rectus (GK) ſphere , cui circumſeri-Fie- 2. » 
bitur, &. fila & gente tota ſeſqui- 


Communis 2 ac cylindri axis eſto B Q. conus vero 
maximus hemiſphzrio EO BD inſcriptus fit EBD. i 

cylindrus E K, (femiſſi totius GK) triphus * eſt coni EBD e H. 
hemiſphzrium vero + ejuſdem coni duplum, x (rr te _ . 
wen Fn bags ere 3. d 2. x7 


hzram ATR 


wh Ergo ot 


4 in fn 
ficlem, ut 6. 3 da. 


Quod erat alterum. 
cylindros: ſplarræ ſibi yg be * 


Scbaliamw. 


4 hoe chigreing fecerit Archimedes Abe ef, i 
quod tumulo ſuo ſphæram <ylindro inſcriptam'apponi 


4 | woluern. Atque idcjrco fortaſſe i ers alia tam multa & præ- 


P 2 clara 


Theoremata ſilefta 


clara inventa ſua hoc illi pre reliquis placuit, quod & corpo- 
rum & ſuperficierum corpora ipſa continent um eadem eſſet 
atque una ratio 1 affectionum identita- 

| —_ m—— inter 2 ue ſuperficies demonſtravimus 
lindricoram & ann tum prop. 13, 14, Is. fed & 

ge her aliud mihi hujus rei exemplum illuſtre ſeſe ob- 
Deprehendi ſiquidem, quemadmodum ſphæra ad cy- 
—. rectum, ſe ambientem (qui neceſſario zquilaterus 
erit) eſt tam ſoliditate quam ſuperficie, ut 2. ad 3. ita ſphæ- 


ram ad æquilaterum * ſe ambientem & ſoliditate ſimi- 


liter & ſuperficic cam habere proportionem, quam 4. ad 9. Ex 

uo Mud conſequitur, ſeſquialteram proportionem ab 

chimede in cylindro & ſphzra repertam, in tribus ſolidis, 

ſphæra, cylindro, & cono æquilatero continuari. Utriuſque 

tionem, pluraque alia theoremata noſtra, quibus 

ſpharei natura mirabilis amplius-innoteſcet, tredecim ſequen- 
tibus propoſitionibus comprehenſa, ſubjungam. 


PROPOSITIO XXXIII. 


Uperficies N dupla eft ſuperficiei cylindri qua- 
drati ſphete  inſcripti. 
F. maximo ſphæræ circulo inſeriptum, a „ a quo in 
orbem ducto deſcribitur quadratus c Fe eſto A K , du-. 
5 |  eaturque AL, diameter quadrato & . communis. Quo- | 
(a] Per 47. niam quadratum AL par 02 3 ualibus AK, KL, 
Li crit duplum unins A K. 5 diametri AL, 
2 * duplus (6) eſt went cujus Aar, AK, cre nempe CN. 
A_ ip quadrupla (c) eſt circul, cujus dia- 
— 8 : Is enim eſt maximus ſphæræ cireulus, cum AL 
i here dame Ergo ſuperficies octupla eſt cir- 
2 CN. Frog LES 2 ſunt, cylindrica 
quadrupla (e CN. cunt 
9 . ejuſdem circuli octupla ſit, cn ſu · 


CLIC wk "ul ens 
 PROPOSITIO XXXIV. 


Phere ſuperficies ad totam quadrati fbs 
EW ſuperficiew cam nd habet, 


dan 4. 4 3. 
per byp. 8 mim cylindr 
# Per call. latus L. K & baſis diameter AK * © I — 
I lindrica CL + CN, ac proinde tots - 
ſuperficles ad utramque bam CN & aka 
— | 


Fig. 26. 


Fig. 26. 


cumſcripti, eſto EB C: qua circa axem A 


Ex Archimedt. 33 
ad 2. Atqui fphæræ ſuperficies eſt ad utramque ſimul baſim 
CN. sI. ut 15 2. cum in præced. oſtenſa ſit eſſe ad unam 
baſim, ut 8. ad 1. Ergo ſphæræ ſuperficies eſt ad cylindri- 


cam CL ſuperficiem ut 8. ad 6. five ut 4. ad 3. Quod erat 
22 | * c $ 


12 eplindri recti ſphæræ circumſcripti „ m ad 


totam ſuperficiem _ equilateri inſcripti, ut 2. ad 


1. Nam circumſcripta eſt ad ſphzricam ut 12. ad 8. per 32. 


hujus. Sphzrica autem eſt ad inſcriptam, ut 8. ad 6. per 
| hanc. Ergo ex _—_— circumſcripta eſt ad inſcriptam, ut 12. 


ad 6. five ut-2. „ if 
_ __PROPOSITIO XXXV, _ 
Cx portionis ſpherice ſuperficies (1L BG) Fig-16. v1 
4 fe 


em coni maximi inſeripti, eam ra- 


tionem haber, quam coni latus (BG) ad baſis ra- 
dium (G O.) . Fi 


Quoniam portionis ILB G fuperficies (a) wqualis eſt 2 TY 
culo radii BG, erit proportio ejus ad circulum QT, baſim . 


nempe ſuam & coni, duplicata (6) rationis BG ad GO; hoc(b)Per 2. la. 


eſt (c) rationig paſa conicæ I BG ad baſim eandem QT.(c] Per 14 
Ergo liquet (4d) _—_— ILBG efle ad ſuperficiem co- wo, * 
nicam TB G, ut eadem conica IBG eſt ad baſim QT, Oua-4% 45. 


re cum conica IBG fit ad baſim QT, (e) ut BG ad 80, ee) Per 144 


etiam portionis ſuperficies crit ad conicam IBG ſibi inſcrip- lan. 


tam ut BG ad GO, Quod erat demonſtrandum. 
 PROPOQSITIO XxXxVI, 
Penis ſpree (FOBD) adnt manite 
mn five rell igerpni ſupetficiem (EBD) cam 
in quadrato diameter ad la- 


rationem habet, quam in 9 


tus: ad ſuperficiem vero coni ſimilis cirenmſeripti, ut 


latus in quadrato ad diametrum. 
1, Partis demonſtratio ex præcedenti eſt manifeſta. Eſt 
i 


enim portionis cujuſcunque, ac proinde & hemiſphzrii lyper ' 
ficies EOBD ad conicam inſcriptam, ut BD ad DA, 


autem BAD K quadratum, cujus diameter eſt BD, latus DA. | 
2. Pars. Semiſſts quadrati cjrculo N A) cir: Fig. 6. l. 4. 
circumacta, gigna- 
15 tur 


u | Theoremati ſbi 
tur conus bemiſp Bc conſeriptus. Quoniam quadratum 
(] Patet er E C duplum (a) cſt quadrati EB, ſeu GI, etiam circulus dia- 
To Ee. metri EC 5 circuli cujus diameter GI, hoc eſt cir- 
cl Fer. culi HGDI. Atqui(c) ſuperficies hemiſpherii oono E BC 
hujnus. incluſi ejuſdem 22 dupla eſt. Ergo circulus diametri EC 
ſuperficiei hemiſphæricaæ zqualis eſt. Quare cum ſuperficics | 
FI per 14. 2 EB C ſit d (4 (a —— diametri EC, baſim nem 
bejos. „ ut latus BE. ad baſis radium E A; erit quoque ad ſu- 
putt hemiſphæricam fibi inſeriptam ut BE ad E A, hoc 
eſt, ut — ad ſuum latus. "IN" erat de- 
monſtrandum. | 


SED PROPOSITIO xXXXVII. 
4 EF Phera ad quadratum rhombuns conicums ſbi + 
44. 2m e „ & ſoliditate & ſuperficie eam 


proportionens. haber __ in 8 Tatus ad 1 
mern. 


Maximo ſphæræ circulo HGD! circumſcriptum eſto qua- 
dratum E BCF, a. quo circa axem BF in orbem 400, rhom- 
bus conicus gignatur ſphzram ambiens. 

Ut EB quadrati Rtut. inſpice Fig. 6. I. 4.) ad diametrum 
EC, ita fiat S ad R, (inſpice Fig. 13.1. ) quæ proportio i A 
termines S, R, QO continuetur. Erit igitur ratio 8 ad 

(] Per deftriplicata (0) rationis S ad R, hoc eſt, EB ad EC; & ratio 
WF OMAR 3 rationis O ad Q five.RadS, hoc eſt, 
(b)Pex20.16.E C ad EB; ac pruinde (6) O eſt ad R, ut quadratum EC ad 
$2874 ſchel, quadratumEB: unde (e) Ocſt-du ia üs R. His ita conſti- 
714 U tutis, in rhombo conico ſphera circumſcribi EB Cp. 
Tr Per is. Erit igitur HGD ad ſpharam EB CF in (4) ratione 
2 diametri GI. (five 2 ad A 2 

(quod jam oſtendi) erit ut 8 O. Sphæra autem 
te) Vila 4 rhombum conjcum 851 (e) ut a. ad 1. hoc 


* O ſpluera 
I ee 


ae no ang pt to latus E Bad diametrum 
EC. Hon rn rimum, Deinde ex ſecunda parte' præco. 


dentis patet 2 — ſuperficiem eſſe ad ſuperficiem coni 

1 ac IR & tothis ſphreræ ſuperficiem eſſe ad ſuper- 

s rhombi EB CP, ut latus in quadrato ad dia- 

note Ergo ſphæra tam foliditate q uam fuperficic eſt ad 

rhombum quadratum E BCF, ut in quadrato latus ad act 
n. Quode erat demonſtrardam, FP 


* U . | PRO- 


HT 


Ex Ache Pp 


PROPOSITIO XXXVIII, 


Uperficies. portions (BGKD) conum equtilas vit · 27. 


BX D la e 
3 / * oP il nn 


Fatet ſimiliter ex 35. Nam ſuperficies portionis SED 
eſt ad inſeriptam conicam, ut * BK ad BA. Sed quia co-® zer 31. 
nus BK D zquilaterus ponitur, K B eſt æqualis BD, adeo- rl. 
que dupla BA. Ergo etiam ſuperficies BG K dupla eſt 
inſcriptæ conicee BKD. Quod erat demonſtrandum, 


PROPOSITIO xXXIX. 


bars ſuperficies ad totam coni ægnilateri fili ru. , 
S wn{cripti ſuperficiem eam proportionems habet, 
quam 16. ad 9. 


Eſto Z ſphæræ centrum, & conus equilterys fhere i in- 

ſeriptus BK D, axis ſphxrz ac cono communis K Z AO. 

Per hunc ſi ſecetur ſphæra ac conus, prodycetur in ſphera 
circulus maximus OBKD, i in cono autem triangul lf 

laterum BKD, cujus unum latus BA erit diameter 

cone QT. Et quia axis coni KA rectus eſt 1 2 

| us Jar eau Igitur ur e B A xg h, ker den. 


FAY Ns qui latus paar on gul {LS 
28 t (7) quartai 3 artem AO, erit , "ow 115 
K AO, hoc A, triplum a (8) AO. (c) Per corel. , 
Quare cum 1 ratum erage? 20 (e) = 


— & ua- f. p. 15. J. 4. 
drati AO, crit quadratum radii Z. O ad quad Mabe 


Per cor. 3. 
ut 4. ad 3. Ergo etiam (f) circulus O KD <t ad circu- 
5 _ QT uts 3. Ergo ſunt quatuor ci r thockſpera.tas 
eſt (g) tota ſphæræ DG ſuperſicies, ad ci T, ut 16. 25 * 
* Atqui (+) denen . ad cir- yt: 3 


culum Q ſuam, ut 2. ad 1. ac p Con! Kiel. 
Bk D err . uns corn bak felt, o ad b in,” "En" 


16. ad 3. red tors DG ff 2 co - 
ni WN ut 16. 8 od erat * | 


6% wee. ſill 
1 


eke“, Om arb hartem 40 exit qu 
* oque ica ſuperhcies 
225 ker 23. BOD (6) quarta pars, ac proinds ſupe ficies BGKD tres 


fuperficiei totius { Quare fi ſuperficies tota 
— 16. BGKD Reer perficies TS 7 12. Atqui ſuperfi- 


* Per prac. cies BG KD (o) eſt dupla ſuperficiei conicæ BKD, ac proinde 


ad eam eſt ut 12. ad 6. Ergo tota i ſuperficies eſt ad 
conicam BK D ut 16. ad & oy os 


() Per ra. BD, (urpote uin dupl (4) ck baſeos QT, I 


$14. %. ſuperficiem conicam B KP (nimirum abſque baſi) eſle a >= | 


tam coni ſuperficiem, ut 2. ad 3. hoc eſt ut 6. ad 9. Igitur 


ex æquo tota ſjphæræ 1 ef} ad totam æquilateri coni 


te ſu ciem, ut 16.ad 9. od erat demonſtr. 


PRO PO SIT IO XI. 


Fig. 28. C Phere ſuperficies. ad equilateri coni ſti circum- 


ber, quam 4. ad 9. 
Circulo ſpharz maximo BP M crunch fit tri 


lum zquilaterum DO F, a quo circa axem OAB in orbem + 


ducto, productus fit conus quilaterus ſphæræ circumſcriptus. 
Equilatero autem triangulo DOF' circumſcriptus etiam fit 
circulus, ND LOF, quem patet eſſe concentricum priori; 
tal per cor. 3. & axis OAB producatur i in N. 8 BN eſt (a) quarta pars 
1.1% axis ON, patet ON eſſe duplam KB. Quare cum circulprum 
Yer 2.412. ratio fit (6 ) ame rationis diametrortim, erit circulus BPM 
= 2 DLOF ut 1. ad 4. Atqui aſtenſum jam eſt in 
rage circulum NDLOF eſſe 

Add circulum Aefenum Cl bein en zquilateri ſphzrz FL inſeripti, 

(FJPer a. . ut 4. ad 3. N uo igiear create Een B M eſt ad circulum 
Q ut 1. ad Ace tota coni DOF ſuperficies, circuli 


ara UT (4) phe ch n 1 BPM 


Tg noncu P ſuperficies cjuſ- 
9. rer 24- dem bea Br M7) — fit; erit tota ' coni æquilateri 


DOF. ſuperficies kn ſoperſiciern — cui circumſcripta 
demonlſtr. 


eſt, ut 9. ad 4. Quod erat 
' [Cotoll. 1. Ex hac demonſtratione pare $* coni aquilateri 


ſphere "_— __ pO f ſe Jabra eſſe diametri owe 


BK, ſen ut 3. 4 


-- 2. Coni DOF baſe JT oft etiam 6 7. 
Br eſt ad BPM, ut 
ad BP M b, 1 3. ad 2. 8 


3. Super- 


lindri eidem ſphere circumſcripti. Nam & 
1 1. _ 2 f 


Voniam zquilateri trianguli latus BD, abſcindit (a) uar- 


ſu G70 ou | 


ſerigti totam ſuperficiem , eam W ha- 


1 q 


\ ; 


Ex Archimede. 37 


Vo 72 


$u ficies coni DOF eff ſuperficiti cylindri eidem ſphe- 
* cripti ſe ſe ſq uialtera. 1 2 + 44 eſt LT. bec + Per Ho 2 
„ quadrupla BPM. Ergo ſuperficies conica erit ad cylindricam,\; 14 beet, 


tae Hon cabin, 4 6. ad 4. ſeu ut 3. ad 2. Wa Fong 


PROPOSITIO XII. 


. Quilateri coni ſphere circumſcripti tota ſu- Fig. 28. 


ies quadrupla ft Peper rotins con 
inſcripti 1 ſphere. 


uilateri coni DOF 1 nts ſuperficies eſt N 
ad f ſuperficiem, ut (a) 9. ad 4. & ſphæræ ſuperficies (e] Per prac. 
Go _ cripti A Pe e ſuperficiem totam, we "ha 39. 

16. ad 9. Ergo ex (c) æqualitate perturbata, circumſcripti 
kquilateri coni Toth 4 eſt ad totam We Ger * 
Cntr = ut 16. ad 4 ive ut 4- ad 1. Quod erat 


PROPOSITIO XIII. 


2 ad inſeripmuns fibi conum æquilaterum ( xc) Fig 23. 
O eam ratioyem habet quam 32. ad 9. 


Sphæra & conus B K C ſecentur plano per axem commu- 
nem KO, faciente in ſphzra cifcututh maximum OF KI, 
in cono autem in triangulum æquilatęerum B K C. Ducto | 
deinde plano per centrum A ad OK rectp, abſcindatur he- 
miſphærium FG Kl, cui inſcriptus intelligatur conus maxi- 
mus FKI, Quoniam trianguli zquilateri latus B C abſcin- 
0 vo bo 2 part partem axis OK, erit PK ad A K ut 3. (i) arr. 
Baſis vero QT eſt ad cireubum 18. Lge 


1 ok!. doc el, al bam ND. e hoceſt, ut 6. ad 


8. uti patet ex demonſtratis prop. 39.'- Quare cum ratio co- 

ni BKC ad conum FRI componatur (6) ex ratione Aug g rg 
dinis PK ad altitudinem A K (hoc eſt ex ratione 9. ad 6.) & 4.5. 15. L 14 

ex ratione baſis QT ad bafim N (hoc eſt ex ratione 6. ad 

8.) erit conus BK C ad conum FK I ut 9. ad 8. Quare 

cum ſphzra CG quadrupla (c) fit coni FK erit conus æ- — 30. 

. BEE N ad ſphzram CG, ut 9. ad 32. Q. crit 


demonſtrand 


PRO- 


Theoremata ſelecta 
| PRAEMILETLD XLITE. 

1 (Ons equilareras þ 
ER. N 1 


Coni zquilateri ſphæræ ſcript & circumſcripti ſint SK T 
& DOF, & axis communis eſto OK B. Secentur deinde pla- 


| \F 


N trian — ye DOF — deter eſſo 


oniam 
quar - 


circulus NDO F, & > OK B producatur in N. 
vero æquilateri trianguli latus DF abſcindit axis O 


2b on Nm o em al. No eſſe duplam BK. Simuliter 
9.15. 4 Aae aherige bene fo rain axeos BRK 


994 9 BC, ent NO ad BO, ut BK ad CK: 
607047 3 ut NO ad BE, ſic BO ad CK. Sed NO du · 

* Ergo etiam BO dup la eſt CK. Igitur oh ſimi- 
(e) Per 446d dinem triangulorum DOF, Nr. enam (e DF & ST. 


diametri videli cet baſium conicarum, ſunt inter ſe in propor- 


| tione dupla. Quare cum coni DO F, S KT ſint ſimiles, ac 
2 * rn e, corum proportio (d) triplicata ſit proportionis dia- 


metrorum DF & ST: quz eſt 2. ad 1. erit conus DO F ad ” 


conum SKT, ut 8. ad 1. Quoderat dequqaſtrandang, 5 


PROPOSITIO XLIV, 


Phera ad circiemſcriptum ſchi conum equilaterum 
(DOF) & ſoliditate & ſuperficie » cam » proper 


EN Tmrggd ph 


=, For 48. Sphæra TP eft ad inſcriptum > thi comms online 


. $KT, ut 32. ad g, Inſcriptus autem SK T conus 
"IN Per prac. rus eſt ad conum & uilaterum ci 
Thor Aut 9-05. luer ods uy TP eſt ad 
NN Cn ry of cri , Ut 32. ad 72, 
oe eſt ut 4. ad 9. — — wan autem 40. demonſtravimus 
etiam ſphere ſuperficiem eſſe ad totam zquilateri coni cir- 
cumſeripti ſuperficiem ut 4. ad p. Ergo ſphzra & ſolidita- 
te & ſuperficie eſt ad zquilateram conum fibi circumſcrip- 
tum ut 4. ad 9. Quod erat demanſtrandum. 
| Quod igirur in hare & £7 cylindro ſphæram ambiente mi- 
ratus eſt Archimedes, id ipſum in ſphera & æquilatero cono 
ambiente ſphæram 3 jam demonſtravimus, ut videlicet & ſo- 
liditatum inter ſe _ proportio rationalis, quz ſuperficic- 
Tum exiſtat. 
cylindrum 


4 circumferiptus con 4. 


DOF ut + „ 


madmodum enim ille reperit r ſpharam ad 


vs 'S WW JS +# 


= wy yY WOE 


os. Wy V "y  & LD © . 9. v6.  &S 


CCF ĩ ͤ——— 


eylindrum eſſe tam ſoliditate quam ſuperficie, ut 2. ad 3. ita 
nos docuimus ſphæram & ſoliditate & fuperficie eſſe ad co- 
num æquilaterum ſe ambientem, ut 4. ad 9. 
Hinc vero illam ipſam proportionem, nem e ſeſquialteram, 
ham exiſtere ſphzram inter ac cylindrum Archimedes tra- 
dit, ab æ quillaters cono circumſeripto & ſoliditate etiam 


5] ac psc continuari nullo _— jam demonſtrabimus, 
atque ita huic Paritor opuſculo 


nem impanemus. 


PROPOSITIO . 


1 „Ones 


ua rectus ſphere ſamiluer circumſcriptil. — prof 
& oſs ſphera, eandem proportionem continuant, ni- 
mirum fefqwialerans „ tam u ſalidit em, . 
guoad ſupe totam. 

Nam per 32. bujus, cyiindruß A 
biens tam ſoliditate quam tota ſuperficie elt ad 
2. five ut 6, ad. Per præcedentem vero cir A 

2 conus #quilaterus BAD, tam ſoliditate, quam ſuper- 
ficie eſt ad . ut 9. ad 4. Ergo idem conus eſt ad cy- 
lindrum tam ſoliditate quam ſuperficie wh 9. ad 6. 
hzc tria corpora, conus, cylindrus, ſphæta ſunt, inter ſc ut hi 
numeri 9.6.4. ac proinde continuant > pee fn 
teram. Quod erat demonſtrandum. _ 


[PROPOSITIO I. 


Nter conum æquilaterum & cylindrum eidem 
ſphere circumſcriptos, eadem obtinet ratio 


quoad ſuperficies zotas ſuperficies 
idirares, altirudines & baſes | 


Har ae Paret. 22325 1 forms 2 foliditates, ex 
ies 


acedenti; 271 lices, ex coroll 
2 quoad alt 1445 61 be, 0 * coral. 1.0 ee 


fra. 49.] 


| 


aeg 


Ad en Dei Gloriam 


— 


Ex Archimede. is 


eqnilaterus ſtars n 27 Vi 2 . 
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APP ENDIX 
Qua demonſtratur ex falſo poſe 


dirette deduci verum. 


Illuſtriſſ. D. Theodorus D Imerſelle, Comes de Bouchove 
& S. Imperii commendatione & audito- 
5 


poſſe _ directe : fb novis 

exemplis Geometric —— Hanc aſſertionem ſibi 9 

pugnandam ſuſcepit vir Clariſſimus Daniel tongs in 15 
ice, quam operi ſuo ito, quod. 

lophiz Cartcſianz inſcri » hac de cauſa adjunxit. Fon 


poſitum, ut veritatem aſſequeretur. Ne au- 
1 bmi vit judicium parvi facere, hic illi bre- 
viter reſpondebo, & appendicem reponam. 
Conclufionem igitur op tam ſic demonſtro. 
Datur aſſertio quæ ex ſua contradictoria inferatur. 
Talis in prop. 12. I. 9. Eucl. Aer numer E metitur nume - 
rum A. quæ demonſtratione affirmativa infertur ex ſua con- 


tradictoria: E non metitur numerum A. quidem eſt 


que certum, 3 ilam eſſe legitimam? Ta- 


— 2 ; mfr 2 4 3 4 
e, B. ut EA F. 2 reperiuntur a 
Ls. de . P-201. apud Theodofium (com- 
. 512 I, ph. p. 12. & nos plures ſimiles poſſu- 43 
mus exhibere tum Geometricas tum alias. 

Ecce tibi coſmographicam unam, quam in iiſdem theſibus 


diſputandam propoſui. Maris, omniſque adeo humidi "ual 


Acies eo ipſo concluditur efſe ſi erics, quo id As. 
vera eſſe * — of More pk 5 


omnes ſuperficiei maritimx part 


centro. Ergo una eſt altior ay , (altiorem er caim Ir . 1 
; | w 


vit, inter cxteras propoſui JN 


ca mala e profit, ut facts apparent; hoc il 4] 


<Y 9 


. EN 


* FFT mw my 0” 


_—_—_ mw co wW Aw . ws 
1 * 


recte & affirmative deductam ex 


„ lhre eee 


ciant, vel ex jam dictis ſoluta intelli 


41 in consrarium afferri poſſe videntur. 


aliud eſt, quam longius a contro recedere.) Ergo ex quæ al- 
tiores ſunt, defluunt verſus minus altas ſeu decliviores; hanc 
enim eſſe humidi naturam experientia conſtat. Ex tali autem 
defluxu neceſſario oritur omnium partium ſuperſicieĩ mariti- 
mz æqualis altitudo, ſeu diſtantia 'a centro. Aqualis vero 


omnium partium ſuperficiei maritim a centro diſtantia 


infert ſphæricitatem ejus perfectam. Ergo maris ſuperficies 
* Marie ſeries fp . di 

Habemus igitur hanc : erica oft , di- 
prod care F ua contradictoria, maris 
uperficies ſpherica non eſt. : 

1 Low, extra omnem controverſiam eſſe, dari aſſer- 
tioties, quæ directe ex ſuis contradictoriis inferantur. Atquĩ 
aſſertio, quæ ex ſua contradictoria directe infertur, neceſſa- 
tio vera eſt, (cum fit axioma per ſe clariſſimum, id necef- 
fario verum eſſe, quod ſuum contradictorium deſtruit; de- 
ſtruit autem ſuum contradictorium, quod ex ſuo contradi- 
Rorio directe ſequitur.) & aſſertionis contradiQoria, 
ex qua videlicet deduQa eſt aſſertio, falſa eſt. Ergo ex fal- 
ſo directe & affirmative deductum eſt verum. Demonſtrata 


igitur eſt concluſio in theſibus propoſita. 


Quod vero ejuſmodi demonſtratio, qua aſſertio cx ſua con- 
tradictoria falſa directe infertur, vere ſcientiam pariat, fic ut 


abſque ulterĩori ulla deduftione ad impoſſibile, de aſſertionis 


veritate ſecuri eſſe debeamus, ex jam dictis manifeſtum eſt, 
cum lumine naturæ notiſſimum fit, id neceſſario verum eſſe, 
ſuum contradictorium deſtruit, hoc eſt, quod ex ſuo 


2 ſegquela legitima & neceflaria infertur. Quod 


ſi verum deducatur ex quopiam ſibi non contradictorio, 
nequaquam talis ratiocinatio ſcientiam pariet, neque enim de 


veritate aſſertionis fic deductæ ſecuri eſſe poſſumus, cum in 


eo ratio jam allata deficiat, & proprium falſo ſciamus eſſe, 
— pernepts fol cruditus Lefor perfpitice, a. 
opus eſſe, ut ſingulis Clariſſimi Viri Cord & argu- 
mentis refellendis immoremur, D Ok hm 
elligantur. tamen 
non ocantzuy os manum erit opus clariſſimi Viri, viſum eſt 
« wa. fi bait er DialeRica quzdam de conſequent 
directa; & dicto (ut vocant) de omni & de nullo. Tam 
ſententiam exponit ſuam noſtræ oppoſitam. Subjungit dein- 


de: hanc ſententiam meam ſtabilio everſions onmium illoram. 


Frimum 


rar þ 


adams eſt 


2 


demonſfirandi ab Exclide 9. elem. f. 12. Cardane J. 5. de pro- 


port. p. 201. & Theodofio I. 1. ſph. p. 12. adbibiti.. quo me 


intendiſſe putat, & vere. Ex his 1 emon- 


ſtrandi modis, evidenter jam demonſtravi ſupra, ex falſo 
. elici directe verum; neque affertur quidquam a Clariflima 
_ Viro, queddemonſtratignem noſtram infirmet. Verbis Ca- 
vii ad p,.12.1.9. recitatis, 7 2 7 ex eodem Clavio demon- 
ſtrationem p. 12. I. 1, ſph. | 
rum fatear , neſcio ſane quid Clavio in mentem venerit, uti & 
Cardano, quare inſalitum bunc & mirabilem argumentandi 
waodum efſe putaverint : qui tamen Logics valde familtaris eft, 
& duobus ipizs omnium evidentiffinis & natura notifſimis 
vititur, liſer nampe; quod idem non poſſit ſumut eſſe & non eſſe; 
item, quad liber aut ſit aut non fit. Quid Chvio, 
E&c cum iſtis aliiſque etiam mihi, in hac argumentandi forma 
fit viſum mirabile, dicere in promptu eſt; hoc nimirum 
aſſertio probanda (G eſt centrum ſſ ) direfte ex 


ua contradictoria, (G non eſt centrum ſphæræ) conſequen- 


tis legitimis ac neceſſariis deducatur. Quod quidem quotieſ- 
cunque evenit, admiratione dignum eſt. Tantum vero abeſt, 
ut hæc ratio demonſtrandi Logicis valde familiaris fit, ut 
etiam non defuerint doctiſſimi viri, quibus ea impoſſibilis vi- 


deretur. Ut deinde oſtendat vir Clariſſ. hoc diſcuriu verum 
ex falſo non deduci, repetit demonſtratienem propoſitionis 
+ Theodoſianz, ſed forma plane diverſa à Claviana illa, quam 
prius recitaverat, in qua vis argumentationis inter nos con- 


troverſie 
* 


(inquit) * ex falſis verum tontludere videntur 
« ar voy! llogiſmus :  omnis leo eſt lapis. Omni: 


CCCCCC—FP—FP—PP o ( 


ſti: Tum (inquit) ut ve- 


troverſæ clariſſime cernitur. Subjungit denique; neque ego 

tam lynctus ſum ut exinde ode ns. quo patto 4 fol 

verum diracte ſequatur. Illud tamm video, G demon- 

ſtretur non eſſe centrum ſphere, (vult credo dicere, 

cum demonſtrari nequeat quod 

mittenda contradictoria ejus affirmatioa » qued G fit centrum 

owe Ad hæc verba repetam compendio demonſtrationem 
uperius datam, qua, opinor, fiet, ut V. C. tametſi, quod eſt 
maxime, lynceus non eſſet, clare perſpiciat elici directe ex 
falſo verum. _ Ee 

Quoniam admittit (id quod etiam eo non dante evinceret 


Claviana demonſtratio) TO ATI eſſe centrum, ſcqui 


neceſſitate abſoluta & formali G eſſe centrum; manifeſtum 


eſt, G eſſe centrum, directe ſequi ex ſus contridiftoria, G 
non eſt centrum. Ergo ex vi deduQtionis conflat verum eſſe 
quod G fit centrum, cum lumine natural notum ſit id eſſe 


neceſſario verum, quod ſuum contradictorium deſtruit, hoc 


eſt, quod ex ſuo contradictorio directe ſequitur. Habemus igi- 


tur, quod ex hac; (G non eſt centrum) directe deducta fit 
xc vera; (G eſt centrum.) Atqui hzc (G non eſt centrum) 
falſa eſt, cum jam oſtenderim verum eſſe hanc (G eſt cen; 
trum.) Ergo verum directe deductum eſt ex falſ * 


viter hic 
riſſimus 


eſt) — fre ade | 
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.. ante pop-39- . note pag. 147. 
I.;. ante pag. 7 Tab. 6. aus pag. 155. 
FW Aﬀgantur autem ſic; ut cum explicate fuerint, ma- 
neue intra librum folio albu, figure tote extra librum in 


vemiein, complicate autem intra libri wy 
| Expediet vero ita complicari, ut 
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